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Megoldas. Jeloljiik 1980-at n-nel, 1/n-et e-nal. Mint latni fogjuk, nem lesz lényeges, hogy n értéke éppen mennyi.
Legyen még k tetszés szerinti 1 és n kozotti egész, és vegyiik ki az aq,asq,...,a, szdmok koziil a k-adikat. Jeloljiik
ezt x-szel, a tobbiek Osszegét S-sel, a tobbiek reciprokinak az Gsszegét R-rel, az (1) bal oldalan allo kifejezés értékét
K-val. Jeloléseink mellett

K= (S+xz) <R+é) = (@—@>2+(@+1)2.

(Kozben felhasznéltuk, hogy S, R és x pozitivak.) K méasodik alakjabol lathato, hogy K értéke csak az
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fiiggvényen keresztiil fiigg x-t6l. Ez viszont monoton fiiggvény, hiszen ha 0 < x < y, akkor
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Esetiinkben 1 —e <z < 1+¢, emiatt f(1 —¢) < f(z) < f(1 + ¢). Valasszuk z-nek és vele egyiitt ax nak (1 —¢)
és (1 + ¢) koziil azt, amelyik mellett f(1 —¢) és f(1 4 &) abszolat értéke a nagyobb. (Ha |f(1 —¢)| = |f(1 + ¢)|,
akkor mindegy, melyiket valasztjuk ap-nak.) Ha igy véltoztatjuk meg aj értékét, K értéke biztosan nem csokken.
Menjiink hat végig (tetszbleges sorrendben) az a1, as, . . ., ax szamokon, és mindegyiknek véltoztassuk meg az értékét
vagy (1 — e)-ra, vagy (1 + ¢)-ra gy, hogy ezzel K keziinkben levG aktualis értékét ne csokkentsiik. Mint lattuk, ezt
mindig meg tudjuk tenni. Az eljarasunk végén mindegyik a; 1] értéke vagy (1 — ) lesz, vagy (1 + ¢). Jeloljik az
(1 —€)-nal egyenl6 a; — k szamat m-mel, az (1 + ¢)-nal egyenlSekét p-vel. Akkor m + p = n, és persze m és p kozil az
egyik 0 is lehet. Ezek mellett a kifejezés értéke legyen K, )p:
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Allitasunk most mar abbol kovetkezik, hogy egyrészt K < K, masrészt K, < n?/(1 —¢e?) =n*/(n? —1).
Gulyds Gyula (Miskolc, Kilian Gy. Gimn., III. o. t.)

Megjegyzés. A szamtani és a harmonikus kozépre vonatkozo egyenlGtlenség alapjan belathato, hogy K > n?. Mivel
nt/(n? — 1) < n? + 2, a két egyenlStlenség egyiitt azt jelenti, hogy amig az a; valtozokra |a; — 1| < e teljesiil, a K
fiiggvény értéke egy 2 szélességi savon beliil marad. Ez meglep6nek mondhaté, ha arra gondolunk, hogy K értéke és
a valtozok szdma milyen nagy, viszont mégsem annyira meglepd, hiszen ¢ értéke kicsi.



