Megoldas. Legyen egy, a feltevés szerinti ABC D tetraéder térfogata V. Ezt megadja a barmelyik lap teriiletébdl
és az arra merGleges magassagbol képezett szorzat 1/3 része, tehat mivel esetiinkben mind a négy magassag hossza
m, azért a négy lap 3V/m teriiletei is egyenlGek.

Ebbdl — az ABC' és ABD haromszogekre gondolva — adodik, hogy C'Cy és DD; magassagaik egyenlSk, méas szdval
C és D egyenls tavolsagra vannak az AB egyenest6l. Legyen E az A-n atmend, C D-vel parhuzamos egyenesnek A-t6l
kiilonbdz6 pontja, tovabba C és D (meréleges) vetiilete az EAB = S sikon C’, illetve D’. S egyértelmiien meg van
hatarozva, hiszen ha E az AB egyenesen volna akkor a 4 csics egy sikban volna. A CD egyenes parhuzamos S-sel,
ezért CC'#DD’, és C' a C1-t6l kiilonbdz6 pont (kiilonben ismét CD || AB). A vetités alapjan CC” mer6leges az S-
beli C'C} egyenesre — ugyanigy DD’ 1 D'Dy —, ezért a CC1C’ és DD D’ derékszogt haromszogek egybevagosagabol
C'Cy = D'Dy. Masrészt e két szakasz AB-te is merdlegesen all, mert e két haromszog sikja mersleges AB-re, hiszen
pl. CCy L AB és S révén CC' L AB.

Azt kaptuk tehat, hogy C’ és D’ egyenls tavolsagra vannak AB-t6l. Nem lehetnek azonban (S-ben) AB-nek
ugyanazon a partjan — kiilonben ismét AB || C'D’ || CD-re jutnank —, ezért az AB egyenes atmegy a C' D’ szakasz F”
felez6pontjan. Ez a pont nyilvan a CD él F felezGpontjanak a vetiilete.

c’

Cseréljiik fel most eddigi meggondolasunkban az AB és C'D élek szerepét. C'D-ben is két egyenl$ teriiletii lapha-
romszog csatlakozik. Igy S helyére a vele parhuzamos és C'D-n atmend S* sik lép, és azt kapjuk, hogy F felezi A’ B’-t,
vagyis I az AB-t, tehat az AC' BD' négyszdg paralelogramma; masrészt az AB, CD élek felezGpontjait dsszekitd
egyenes — az élpar dn. éltengelye — merdleges mindkét élre.

Tekintsiik most tetraéderiinknek az AC, valamint a BD élt alkot6 lapparjait, legyen AC felezépontja G, BD-é G'.
Ezeknek S-en levé vetiilete felezi a paralelogramma AC’, BD’ oldalat, mésrészt a GG’ éltengely parhuzamos S-sel.
Ezért a G'G A derékszog valodi nagysagban latszik a vetiiletben, tehat paralelogramménk téglalap, AB = C'D’ = CD.

Ebbdl kovetkezik, hogy a tetraéder mindharom szemben levs élparja egyenld hosszi, a 6 él kozott csak 3-féle
hosszusag fordul elg, mind a 4 lapon a 3-3 oldal egyenls. Ezzel igazoltuk a feladat allitasat.



Gorog Imre (Mosonmagyardvar, Kossuth L. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. Meg lehet mutatni, hogy a foltételezett tulajdonsaghol (a lapok egybevagosaga utjan) kovetkezik, hogy
a lapok hegyesszogiek. Minden hegyesszogli haromszog 4 példanyabol osszedllithato a tetraéder modellje, éspedig agy,
hogy a lapokra (kiviilr6l) ranézve, ezek koriiljarasai egyezGek. Ezért akarmelyik csics barmelyik mésiknak a helyére
vihets gy, hogy a tobbi 3 csiics is egy—egy masik helyére jusson. Igy az egyenls élekneél levs lapszogek is egyenldk.
Az egybevagd lapu tetraéderekben egy pontba esik a 3 éltengely felezGpontja, vagyis a sulypont, a beirt, valamint a
koriilirt gémb kozéppontja. (A sikban, hdromszogben az utébbi harom nevezetes pont koziil akarmelyik kettének az
egybeesése maga utan vonja, hogy a haromszog szabalyos.)



