I. megoldas. Derivaljuk az azonosség mindkét oldalat! (Ez sin nx folytonosan derivalhatdsaga alapjan megtehetd.)
Igy kapjuk az
n - cos nx = — P, (cos x) - sin® x + P, (cos ) - cos

djabb azonossagot, melybe z = 0-t helyettesitve adodik az allitas.

II. megoldas. Az azonossag mindkét oldalat nz-szel osztva kapjuk, hogy tetsz6leges x # 0 esetén

sinnx P, (cos x) sinx

nw n x
sin x
Tartsunk z-szel 0-hoz, a két oldal hatarértéke nyilvan megegyezik. Felhasznalva P, folytonossagat és a lin% =
xTr— X

N : P(1)

Osszefiiggést, kapjuk, hogy 1 = ——.

n
III. megoldas. A bizonyitand6 allitast n szerinti teljes indukcioval latjuk be. n = 1-re P nyilvanvaloan az

azonosan 1 polinom, igy ekkor a megfelels allitas teljesiil.
Tegyiik fel, hogy P, (1) = n igaz. Felhasznalva a

sin (n + 1)z = sin nx cos x + cos nz sin x
azonossagot, azt kapjuk, hogy
P, +1(cos z) - sin © = Pp(cos x) - sin - cos & + cos nzsin ,
azaz ¢ # km (k =0, £1, £2, ...) esetén
P, 41(cos ) = Py(cos ) = P,(cos x) - cos na.

E kapott azonossag mindkét oldala folytonos, igy az © — 0 hataratmenettel P, 11(1) = P, (1) + 1 adodik. Felhasznalva
az indukcios feltevést, azt kapjuk, hogy P,11(1) =n + 1. Ezzel az allitast belattuk.



