Jeloljik az AB, BC, CD, DA, AC szakaszok hosszat rendre a-val, b-vel, c-vel, d-vel, e-vel. Az ABCD négyszog
akkor és csakis akkor érinténégyszog, ha a + ¢ = b + d, vagyis az a — b és d — c kiilonbségek egyenldek. Jeloljiik ezek
kozos értékét k-val; mivel a, b adott, k-t is ismerjiik:

(1) a—b=d—-c=k.

Ez tehat annak a sziikséges és elegendd feltétele, hogy ABC D érinténégyszog legyen.
Az ABCD négyszog akkor és csakis akkor hiurnégyszog, ha az ABC, ADC haromszogek B-nél, D-nél levs szogei
egymaést 180°-ra egészitik ki. Ez viszont pontosan akkor teljesiil, ha a két szog koszinuszanak az dsszege 0:
a?+b%—e2 A4 d?—e?

@ 2ab + 2cd =0

Ha tehat talalunk olyan ¢, d mennyiségeket, amelyekre teljesiil (1) és (2), azokkal megfelels négyszog szerkeszthets, és
a keresett négyszog oldalaira ezek az egyenletek biztosan teljesiilnek.

Az z1 = c és x9 = —d ismeretlenek Osszege (1) szerint —k, és az s = x1x2 szorzatukra (2) szerint
(% — 25 — e?)ab = s(a® + b* — €?)
teljesiil, vagyis

B (a—b)? —e?
(3) S—abm.

Mivel a, b, e egy haromszog oldalai, igy |a — b| < e < a + b, tehat (3) jobb oldalan a tort szamlaloja negativ, nevezije
pozitiv. Emiatt az
>+ kr+s=0

egyenletnek mindig két valos gyoke van, és koziiliikk az egyik pozitiv, a masik negativ. Esetiinkben a pozitiv gyok csak
1 = ¢, a negativ gyok csak xo = —d lehet, tehat
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ahol k értekét (1), s értékét (3) hatarozza meg. Mivel ezekre a mennyiségekre teljesiil (1) és (2), a feladatnak mindig
pontosan egy megoldasa van.
A mondott szdmok mellett k& = —20,

k2 202 — 492
T) —s=100-20-40- = "7 — 14351125
(2) s 602 — 492 e

c=10+37,88 = 47,88, d=—10+ 37,88 = 27.88.



