Legyen a beirt kor érintési pontja a BC, BA oldalon Ay, illetve C1, a BC, AC oldalszakasz felezGpontja Ao, illetve
By, tovabba az A1C1 és Ag By egyenesek metszéspontja N. Azt mutatjuk meg a feladat allitasanak bizonyitasaul, hogy
az AN egyenes azonos az A-beli bels6 szogfelezével.

1. dbra

Messe A1C1 a C-n atmend, AB-vel parhuzamos egyenest P-ben (1. abra). Ekkor egyrészt a PCA; és C1BA;
haromszogek centralisan hasonlok az A; centrumra, mert Aj-en megy at 2-2 oldalegyenesiik, a harmadik par pedig
parhuzamos. Ebb6l A; B = C1 B alapjan, felhasznalva az érintGszakaszra ismert kifejezést:

PC =A,C=s— AB, (2s = AB + BC + CA).
Masrészt a PC AC, négyszog trapéz, és ebben a kozépvonalra

NBo = %(Ac1 4 poy = B=BY) . (s —AB) _ A—QC — ABo.

Eszerint az N ABy haromszog egyenls szarid, tehét
CAN < = BoAN <= ByNA< = BAN «,

ezt akartuk bizonyitani.

2. Vegyiik a beirt kor helyére elGszor a BC' oldalhoz kiviilr6l hozzairt kort, vagyis amelyik az AB és AC félegye-
neseket érinti, éspedig AB-t Cs-ben — ahol, mint ismeretes, ACy = s —, a BC oldalt pedig As-ben. Az dbra szerint az
AyCs egyenes szintén atmegy az el6bbi N ponton, tehat a feladat allitasa érvényes, ha A;Cy helyére A;Cs-t vessziik.

Valoban, P helyére véve a PC' egyenesbdl az AoCy altal kimetszett Po pontot, a PoC' Ag és Cy B Ao hasonlo helyzeti
haromszogek As-re mint centrumra, egyenld szartak, igy PoC = CA; = CB— BA; =CB—BCy; =CB—(s— AB) =
s — AC. Masrészt a Co Ay, azaz CyPs egyenes szétvalasztja az A, C cstcsokat, igy Po,CACsy hurkolt trapéz, PoCy
szaranak felez6pontjat No-vel jelolve, kozépvonalara, vagyis a szarak felezGpontjai kozti iranyitott tavolsagra

—%(S—AC): £ ZNB(),

NoBy = %(ACQ — PQC) = B)

N »

ezzel igazoltuk meglatasunk helyességét.

3. Hasonl6an lehet belatni, hogy az AB és az AC oldalhoz hozzairt korok értelemszertien veends AsCl, illetve
A,4Cy szel6i ugyanabban az N pontban metszik az Ag By egyenest, és hogy az N A egyenes azonos az ABC' haromszog
A-nal levé kiilsé szogeinek kozos felezd egyenesével (ez a két sz0g egymaéasnak csicsszoge, 2. abra).



! ‘ - o 2. dbra

Mindezek szerint kimondhatjuk:

kivalasztva egyrészt barmelyiket az ABC haromszog mindhirom oldalegyenesét érinté 4 kor koziil, véve rajta a
BA és BC egyenesekkel vald érintési pontot, majd e két pont 6sszekots egyenesét,

véve masrészt a haromszog BA oldalaval parhuzamos kozépvonalanak egyenesét,

e két egyenes metszéspontjat az A csuccsal 0sszekots egyenes atmegy a véalasztott kor kdzéppontjan.

Megjegyzés. Szamos megoldé trigonometriai vagy koordindta—geometriai elemeket hasznalt fel a bizonyitasban.



