Tegylik fel, hogy mar n-szer végrehajtottuk a feladatban leirt eljarast. Legyen ekkor a,, liter bor abban az edényben,
amely eredetileg csak bort tartalmazott. Vizsgéljuk meg, hogy a kdvetkezé at-, majd visszadntés hogyan valtoztatja
meg ezt a mennyiséget.

A feltételek értelmében az atontéskor Cll—g liter bor keriil a mésik edénybe, ahol mar 1 — a,, liter bor volt, s igy
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most 1 — 0,9 a,, liter lett. A visszadntéskor ennek I része keriil vissza az ottmaradt 0,9 a, liter borhoz, ezért
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0,9 an + —1 liter bor lesz az els6 edényben. Ez nem mas, mint a1, igy
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Feladatunk tehat az, hogy ezzel a rekurziés formulaval és az ag = 1 kezd&taggal megadott végtelen sorozatnak a
hatarértékét — ha létezik — kiszamitsuk.
Probaljuk az n-edik tagot zart alakban felirni. Az (1) formula ismételt alkalmazéaséval kapjuk, hogy
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A szogletes zarojelen belill mértani sor all, melynek Gsszege — 3 Ennek alapjan a,, = s\l 17 + o) Ha n
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minden hataron tal novekszik, 11 zérushoz tart, igy az a, sorozatnak is létezik hatarértéke, ami 1/2. Tehat az

els6 edényben levé bor mennyiségének hatarértéke fél liter.
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Megjegyzések. 1. A feladat megoldasahoz hozzé tartozott annak a megmutatasa, hogy a keresett hatarérték létezik.
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Ha ezt méar tudnank, (1) alapjan az a,, sorozat a hatarértéke kielégiti az a = 7 + T Osszefiiggést, azaz a = 1/2. Igy

ha létezik a hatarérték, akkor az 1/2. Azt azonban, hogy a hatarérték létezik, kiilon bizonyitani kell.

2. A dolgozatok elbirdlasa a kovetkezd szempontok alapjan tortént. Helyes: a kifogéastalan dolgozatok. Hidnyos:
Helyes Osszefiiggéseket irnak fel, de a végs6 kovetkeztetést elhamarkodjak. a) Elegendének tartjak a hatarértékként
megadott mennyiségrol megallapitani, hogy az als6 korlat. b) Kihasznaljak a hatarérték kiszamitasa soran a hatéarérték
létezését, de nem bizonyitjak azt. Hibds: a) Szamolasi hiba miatt helytelen eredményt kapnak. b) Dolgozatukbol az
deriil ki, hogy nincsenek tisztdban a sziikséges matematikai fogalmakkal. (L. L.)



