Jeloljiik a 4 egységnyi oldal végpontjait ()-val, R-rel, felez6pontjat O-val, a harmadik csticsot P-vel, P-nek Q) R-en
levé vetiiletét T-vel. Feltehetjiik, hogy T-hez @, R koziil R van kozelebb, akkor

(1) PR* =y + (z - 2)°,
(2) PQ* =y + (z +2)*,

ahol x = OT, y = PT.
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A masodik egyenletbdl kivonva az els6t, kapjuk, hogy
2(PQ + PR) = 8z,
hiszen PQ — PR = 2. Igy a két Osszefiiggés Osszege alapjan
8% +2 = 2y% + 222 + 8,
hiszen 2 PR? + 2 PQ? = (PR + PQ)* + (PR — PQ)?. Olyan z, y szampéart keresiink tehat, amelyekre
(3) 32 =y*+3

teljesiil: ha y egész, akkor PQR teriilete is egész, hiszen ez 2y, és ugyancsak egész a PQ, PR oldalak hossza, hiszen
(1) és (2) alapjan

PR?* =42% — 42+ 1= (22 — 1),
PQ? =42* + 4z +1= (22 +1)2
Ha z, y egészek, akkor (3) szerint y oszthat6 3-mal. Irjunk tehat y helyére 3z-t, igy az
(4) (2 — 2VB) (@ +2V3) =1

egyenletet kapjuk. Ez pozitiv x, z mellett csak gy teljesiilhet, ha a bal oldalon mindkét tényezs pozitiv. Négyzetre
emelve az egyenletet, azt kapjuk, hogy

[(z* 4 32%) — 2xzx/§] (2% +32%) + 222 \/§] =1,
ha tehat az x, z parra teljesiil (4), a
X = 2%+ 322, Z =2xz

parra is teljesiil, és ha x, z pozitiv egészek, az X, Z par tagjai is azok. Elegends tehat egyetlen megoldast talalni,
ebbdl végtelen sok allithaté eld, hiszen x < X miatt a fenti eljarassal kapott gyokparok kiillonbozsek. Megfelel a feladat
kovetelményeinek a 3, 4, 5 oldali haromszog, erre x = 2, y = 3, z = 1. A feladatnak tehét végtelen sok megoldasa van.

Megjegyzés. A kapott (4) egyenlet an. Pellféle egyenlet, ezekrdl nemrég Fried Ervin irt cikksorozatot lapunkban:
A Pellféle egyenletek megoldasa I-VI. rész, KML 53. kotet 49-52. oldal, 54. kétet 1-3. és 193-197. oldal, 55. kotet
55-58. oldal, 56. kotet 1-4. és 193-197. oldal.



