I. megoldas. Tegyiik fel, hogy a P, ..., P, pontok indexiik névekvs sorrendjében helyezkednek el. Jeloljiik
a P;P; (i # j) pontpér f6lé rajzolt kort K;j-vel, és rendeljiik hozzd minden P, ponthoz azon K;; kordk szineinek
halmazat, melyekre i < j. Igy minden ponthoz hozzarendeltilk az n szin egy részhalmazat. Mint ismeretes, egy n
elemi halmaznak 2" kiilénb6z6 részhalmaza van, igy ha k > 2", létezik olyan 1 < ¢ < r < k, hogy a P, és P,
pontokhoz ugyanazon szinekb6l all6 részhalmazt rendeltiik. Szemléletesen fogalmazva a P, és P, pontokba ugyanolyan
szint korok ,érkeznek jobbrol”. Ekkor a K, kor és az Osszes K, (r < m) kor kiviilrsl érinti egymast, és ez utobbi
korok kozott a fentiek szerint biztosan létezik a Ky korrel azonos szind.

Csikos Zsolt (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

II. megoldas. Az allitast n szerinti teljes indukcioval bizonyitjuk. n = 1 esetén k > 2, tehat van legaldbb egy
kiviilr6l érintkezé korpéaros, és ezek egyforma szintek.

Tegyiik fel, hogy (n — 1)-re igaz az allitas, belatjuk, hogy n-re is teljesiil.

Tekintsiik a £ > 2™ pontbol és a hozzajuk tartozd n szinnel kiszinezett korokbdl 4116 rendszert. Vélasszunk ki ebben
egy szint, nevezziik ezt kéknek, és tegyiik fel, hogy a pontok az egyenesen balrol jobbra, indexiik névekedd sorrendjében
helyezkednek el.

Megmutatjuk, hogy ha nincs két egymast kiviilrél érint6 kék kor, akkor van a pontoknak egy legalabb k/2 pontbol
allo részrendszere, amelyben nincs kék kor.

Legyen H; azoknak a P; pontoknak a halmaza, amelyekhez létezik olyan hogy r < 4, hogy K, ; szine kék. Hj legyen
azoknak a P; pontoknak a halmaza, melyekhez 1étezik olyan s > j, hogy Kj , szine kék, H3 pedig azoké, melyekbdl
egyaltalan nem indul ki kék kor.

Vilagos, hogy H; U Hy U H3 az 0sszes pontot tartalmazza. Feltehetjiik, hogy Hi-ben legalabb annyi pont van, mint
Hs-ben (ellenkezs esetben e kett6t felcserélhetnénk). igy a H = H; U H3 halmaz tartalmazza a pontoknak legalabb

k+1
felét, azaz legalabb 5 > 2"71 pontot. Ha két Hy-beli P, és P, pontra (z < y) illeszked6 K, , kor kék szind

volna, akkor ez a kor kiviilrsl érintené a P, ponton atmend, P,-t6l balra es6 kék szind kort. (Ilyen van, mert P, € H;.)
Igy két Hy-beli pontot nem kot dssze kék kor. Tehat a H-beli pontok folé rajzolt korok kozott egyaltalan nincs kek,
hiszen Hs-beli ponton nem megy at kék kér. A H-beli pontokat 6sszekots korok (n — 1) szinnel vannak szinezve, igy az
indukcios feltétel szerint létezik kozottiik két egyforma szint, egymast kiviilrél érintd kor. Ezek természetesen részei a
kiindulasi, k£ pontot tartalmazé rendszernek, igy az allitast igazoltuk.

Szegedy Patrik (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. Megmutatjuk, hogy k& = 2" esetén mar létezik olyan szinezés, melyben nincs két egymast kiviilrol
érintG, azonos szind kor. n = 1 esetén ez nyilvan teljesiil, hiszen egyetlen korrél van sz6. Feltéve, hogy ez az allitas igaz
(n — 1)-re, bizonyitjuk n-re.

Tekintsiik a 2" pontbol és az Gket Osszekots korokbol allo rendszert. Jeloljitk az egyenesen balrél az elsé 27 !-
pontot rendre Ry, Ra, ..., Ron—1-gyel, a pontok mésik felét pedig rendre @1, Q2, ..., Qan-1-gyel. Mind a két rész
pontjaira illeszkedd korok kiszinezhetsk a feltevés szerint (n — 1) szinnel. Az n-edik szint pedig arra hasznéljuk, hogy
a két részrendszert Osszek6ts R;(Q); koroket szinezziik. Igy nem jon létre két egymast kiviilrsl érint6 n-edik szint kor,
mert az R; pontokbdl csak jobbra, a ); pontokbdl csak balra indulnak ki ilyen kordk.



