Jeloljiik a gomb kozéppontjat O-val, a mondott pontot P-vel, O-nak a harom egyenesen valé meréleges vetiiletét
rendre A-val, B-vel, C-vel, a keresett négyzettsszeg negyedét N-nel. Jeloljiik tovabba a gémbnek a PA egyenessel
alkotott metszéspontjait Ai-gyel, As-vel, ekkor az A1 AO derékszogi haromszogben

iAlAg = A1 A% = A,0% — AO® = R? — AO?,

ahol R a gomb sugara (1. dbra). A masik két hir hosszat hasonléan szamolva kapjuk, hogy

N = 3R? — (AO* + BO?* + CO?).

R

AT!’ . AZ
T ' 1. dbra

Az APO derékszogt haromszogben AO? = PO? — AP?, a BPO, C PO derékszogii haromszogekben pedig BO? =
PO? — BP?, CO? = PO? — CP?. Ezek alapjan

N —3R* - 3PO? + (AP? + BP? + CP?) = 3R* - 2PO?,

hiszen a P pontra tamaszkodo, AP, BP, C'P oldalu téglatestben PO testatlo, igy PO? = AP? + BP? + CP? (2.
abra). Mivel N legutolso alakjaban mar csak a pont és a gémb adatai szerepelnek, a feladat allitasat igazoltuk.
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Megjegyzés. Mivel N > O, ha P-bé] huzhatok a gombhoz paronként mersleges metszé egyenesek, akkor R? > ;PO?
Mivel ez éppen azt jelenti, hogy R nagyobb a PO testatloju kocka lapatloinél, a kapott feltétel elégséges is. Ha ugyanis
R?* > ;POz, a PO testatloja kocka P-vel szomszédos cstcsai a kocka barmely helyzetében a gomb belsé pontjai, igy
a P-bal feléjiik futd élek egyenesei valoban metszik a gdmbot.



