A nullat természetes szamnak tekintjiik, és igy a; = 0, hiszen a 0 nem allithaté el két néala nagyobb szam
Osszegeként.
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Az a1, ag, ..., a, szamok (Osszesen n darab), illetve azokbol alkotott parok Osszegei 6sszesenn(nT) darab)

egyiittesen ki kell hogy adjik az Osszes, a,41-nél kisebb természetes szamot, melyekb6l a,,+1 van (a 0 is természetes
szam). Ezért az
n(n—1)

n+ 5

Z An 41

egyenl6tlenségnek fenn kell allnia, ahonnan a,,q < (n + 1)* azonnal ad6dik.
Karolyi Gyula (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzések.

1. A dolgozatok elbirdlasa a kovetkezs szempontok szerint tortént:

Helyes: azoké, akik a feladatot kifogasolhat6 részek nélkiil megoldottak.

Kissé hidnyos: azok a dolgozatok, amelyekben az ai-et 1-nek valasztjak és elkenik az egyenldség (a1 = 1) problé-
majat; vagy hamis magyarazatot adnak ra (pl. egy szam nem alkot sorozatot). Szerintiik n = 1-re nem igaz az allitas,
de ezt csak azzal tamasztjak ala, hogy a; = 1, ezt viszont nem indokoljak.

Hidnyos: Konkrét szamsorozattal kisérleteznek, de nagyon hidnyos magyarazatot adnak hozza; nem deriil ki, hogy
milyen meggondolasbol jutottak a sorozathoz.

Hibds: bizonyitani vagy cafolni vélik az allitast, de okoskodédsuk nem elfogadhat6: dnmaguknak mondanak ellent,
durva szamolési, egyenl6tlenségkezelési hibat vétenek. Vannak (még mindig) olyanok is, akiknek csak a szamtani vagy
a mértani sorozat sorozat.

2. A feladatnak tobbféle értelmezése lehetséges. Erre a megoldok koziil is tobben ramutattak.

a) A nullat a természetes szamok kozé soroljuk, miként azt az Gj els6 osztélyos gimnéziumi tankdnyv is teszi.
Ha most a feladatban szerepld vagylagossagot megengedd értelemben értjik (azaz egy szam akkor is lehet eleme a
sorozatnak, ha két sorozatbeli szam Osszegeként is elGallithato), akkor a kozolt megoldashoz jutunk. Ebben az esetben
létezik a feltételeknek megfelels sorozat, példaul a természetes szamok sorozata: 0, 1, 2, 3, ... A 3-at ki is hagyhatjuk
a sorozatbdl, mivel egyértelmien &llithatd el§ a sorozat két kiilonboz6 tagjanak Osszegeként. Ha a 3-at kihagyjuk,
akkor kihagyhato az 5, és ennek kdvetkeztében a 6 is. A kihagyasok révén tovabbi kihagyéasok valnak lehetévé. Azok a
szamok, melyek tobbféleképpen is elallithatok a sorozat két kiillonbozd tagjanak Gsszegeként, nem hagyhatok ki. Ha
az elGallitas egyértelmiségét nem kotnénk ki, még hézagosabb sorozatok is szerkeszthetSk lennének, igy a,, gyorsabban
néhetne. A megoldasban nem hasznaltuk fel az egyértelmiséget, a feladat allitasa tehat enélkiil is érvényes.

Ha a vagylagossagot kizaro értelemben értjiik (azaz a sorozat elemei nem é&llithatok el a sorozat két kiillonbozo
tagjanak Osszegeként), akkor nem létezik a feladat feltételeit kielégité sorozat. Mivel a1 = 0, as = t tetszGleges
természetes szam esetén ¢ eleme a sorozatnak, de elGallithato a; és as Osszegeként is.

b) Végiil nézziik, milyen kovetkezménnyel jar, ha a nullit nem soroljuk a természetes szamok kozé! Ekkor a;
sziikségképpen 1-gyel egyenld, igy a feladat allitdsa n = 1-re nem teljesiil. Ha a vagylagossagot megengedé értelemben
értjiik, akkor n > 1 esetén az allitas igaz. Ha a vagy kizard értelmd, akkor a sorozat szigordan monoton. Az elsG 6t
tag csak 1, 2,4, 7, 10 lehet, de 1 + 10 = 4 4 7, azaz ilyen sorozat nem létezik.



