1. Mutatunk egy eljarast, ami a kartyakat 50 dobozba teszi.

Minden kartyarol toroljiink le egy jegyet ugy, hogy a megmaradt 2 szamjegy Osszege paros legyen (a torlés egyébként
tetszoleges), majd tegylik a kartyat abba a dobozba, amelynek szédma az igy kapott kétjegyd szam. Ezt a torlést minden
kartya esetén megtehetjiik, ugyanis

— ha a 3 szdmjegy Osszege paros, akkor van koztiik paros jegy, ezt letorolve a maradék két szdmjegy Osszege paros
lesz;

— ha a 3 szamjegy Osszege paratlan, akkor van a jegyek kozt péaratlan, ha ezt letoroljiik, a maradék szamjegyek
Osszege paros lesz.

Mivel a 00, 01, ..., 99 szamoknak pont a felében paros a szamjegyek Gsszege (ul. egy egyértelmi megfeleltetés
létesithet$ a paros és paratlan szamjegyosszegl szamok kozt igy: (a, b) < (9 — a, b), ahol (a, b) egy olyan szam,
melynek els6 jegye a, masodik b), valoban 50 dobozba raktuk a kartyakat.

2. Bebizonyitjuk, hogy kevesebb doboz nem elég.

Tegyiik fel, hogy a kartyakat a feltételnek megfelelGen betettiik a dobozokba. Osszuk a 100 db dobozt 10 db 10-es
csoportba ugy, hogy minden csoportban az elsé szamjegyek azonosak legyenek (igy tehat pl. A 00, 01, 02, ..., 09 egy
csoportot alkot). Tekintsiik azt az a0, al, a2, ..., a9 csoportot, amelyben a legtébb: k db iires doboz van. Legyenek
az tres dobozok szamai aa1, aaz, ..., aak. Figyeljik meg, hogy ekkor az Osszes aa;a; (i,7 =1, 2, ..., k és i, j lehet
egyenld is) szamu kartya — mivel az aa;, aa; dobozok iiresek — csak az a;a; dobozba tehets, azaz az Gsszes a;a; doboz
nem {ires. Ilyen a;a; felirati dobozbol nyilvan k* db van.

Tekintsiik azokat a csoportokat, amelyekben a felirat els6 jegye nem a;(i = 1, 2, ..., k), ilyen csoport (10 — k)
db van. Ezekben a csoportokban — mint minden csoportban — legalabb (10 — k) db nem iires doboz van, hiszen k
megvalasztasa miatt k-nal tobb iires doboz nem lehet egy csoportban sem. Tehat ezekben a csoportokban Osszesen
legalabb (10 — k)2 db nem iires doboz van.

Az el6bb talalt k% és a most talalt (10 — k)2 nem iires doboz kozt nincs atfedés, hiszen els6 jegyeik biztosan
kiilonboznek. Ezzel belattuk, hogy Osszesen legalabb k2 + (10 — k)2 nem iires doboz van. Ez nem lehet kisebb 50-nél,
hiszen

k2 4+ (10 — k)? = 2(k — 5)* + 50.
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