(1) mindkét oldalat 4-gyel megszorozzuk, majd teljes négyzetté egészitjiik ki:
(4:102+4ax+a2) — (4y2+4cy—|—c2) =a%—4b—* +4d.
Igy ha az

X =02x+a)+ (2y+c),
Y=02zx+a)— (2y+c),
A=a*>—4b—c*+4d

jeloléseket bevezetjiik, akkor (1) az XY = A alakra hozhat6. Mivel az (X, V) szampér egyértelmien meghatarozza
az (x, y) szampér értéket, ha (1) végtelen sok (z, y) szamparra teljesiil, akkor X és Y kozul Valamelylk végtelen sok
kiilonbo6zé értéket vehet fel melyek mind oszt6i A-nak. Igy sziikségképpen A = 0, tehat a® — 4b = ¢® — 4d, a feltétel
sziikséges.

Belatjuk, hogy elégséges is, azaz A = 0 esetén talalhatunk végtelen sok (1)-et kielégité egészekbdl allo (x, y)
szampart. Mivel (1) akkor és csak akkor teljesiil, ha XY = A = 0, azért X és Y koziil valamelyik sziikségképpen 0.
Legyen példaul Y = 0, ekkor az (z, y) szdmpéart a

2r+a+2y+c=X,
2r4+a—-2y—c=Y =0

egyenletrendszer megoldasa adja, azaz

1
x=—(X - 2a), y=

1 (X —2¢).

| =

Az a® — 4b = % — 4d feltételbd] kovetkezik, hogy a és ¢ paritasa megegyezik. Igy ha X olyan paros szam, amelyre
X/2 az a-val és c-vel megegyezs paritast, akkor az egyenletrendszer megoldasai is egészek. Mivel végtelen sok ilyen X
egész szam van, és ezek mindegyikére (x, y) szampéar kiilonbozs, ezért végtelen sok, (1)-et kielégits (z, y) szampart
talaltunk.
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Megjegyzés. Abban az esetben, amikor ¢ = d = 0, a feladat allitasa azt jelenti, hogy az z + ax + b polinom akkor
és csak akkor lesz végtelen sok kiilonb6zd egész helyen négyzetszam, ha a polinom egy elséfokd polinom négyzete.



