El6szor azt mutatjuk meg, hogy a sorozat feliilr6l korlatos. n-re vonatkozo teljes indukciéval belatjuk, hogy a, < a;
(n=1,2,3,...). n = l-re igaz az allitas. Mivel a feladat nem zérja ki, hogy i egyenld legyen j-vel, ezért as < a; is
teljesiil. Bebizonyitjuk, hogy ha n = k-ra igaz az allitas, akkor igaz n = (k + 1)-re is. Mivel a feladat feltétele szerint
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és az indukcios feltevés értelmében ap < aq, ezért apy; < DT ai1. Ezzel belattuk, hogy a sorozat feliilrél

korlatos. A sorozat pozitiv tagu, ezért alulrol is korlatos. A sorozat tehéat korlatos.
A sorozat alsd korlatai kozott van legnagyobb, mivel minden alulrél korlatos sorozatnak van legnagyobb alséd
korlatja, mas szoval alsé hatara. (Ez ismert tétel, melynek bizonyitasaval itt nem foglalkozunk.) Jeloljiik ezt A-val.
A tovabbiakban bebizonyitjuk, hogy az ai, as, ... sorozat konvergens, és hatarértéke A. A konvergenciat azzal
igazoljuk, hogy egy bizonyos tagtél kezdve a sorozat minden a,, elemére

an < A+e¢,

barhogyan adjuk is meg az e pozitiv szamot. Mivel A legnagyobb also korlat, ezért talalhato a sorozatnak olyan ay
eleme, amelyre
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A sorozatban [ taggal tovabb menve, ajy;-re fennall, hogy
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Figyelembe véve az aj-ra vonatkozo egyenlGtlenséget
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A nagyobb oldalt tovabb néveljiik, ha a nevezében k + [ helyébe [-et irunk. Ezért
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Mivel ka; < kaq, % < % lesz, ha [ > al, vagyis
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ap41 < A+ €,

ha [ elég nagy. Ez éppen a mondott konvergenciat bizonyitja.
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