
Belátjuk, hogy

n∑

i=1

| cosαi| ≤ n − 1, ebb®l már (2) következik. Ugyanis felhasználva a háromszög egyenl®tlenség

segítségével könnyen igazolható | sinα|+ | cosα| ≥ 1 összefüggést

n∑

i=1

sinαi =
n∑

i=1

| sinαi| ≥ n−
n∑

i=1

| cosαi| ≥ n− (n− 1) = 1.

Tegyük fel, hogy ellenkez®leg,

n∑

i=1

| cosαi| > n− 1

teljesül. Mivel 0 ≤ | cosαi| ≤ 1, azért az xi = 1− | cosαi| számra 0 ≤ xi ≤ 1, és így

n− 1 <

n∑

i=1

| cosαi| =

n∑

i=1

(1 − xi) = n−

n∑

i=1

xi ≤ n,

vagyis 0 ≤

n∑

i=1

xi < 1, és így

(3) −1 <

n∑

i=1

±xi < 1

tetsz®leges el®jelkombináióra. Ha a cosαi számok között éppen k pozitív van akkor

n∑

i=1

(1 + cosαi) =
∑

cosαi>0

(2 − xi) +
∑

cosαi<0

xi = 2k +

n∑

i=1

±xi.

Ellentmondáshoz jutottunk, mert (3)-at �gyelembe véve (1) nem lehet páratlan egész szám.
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