Ha a tarsasdgnak van olyan tagja, aki legalabb 4 masikat nem ismer, akkor ez utébbiak koziil barmely kettének
ismernie kell egymast, azaz maris talaltunk négy megfelels embert. Igy feltehetjiik, hogy mindenkinek legalabb 5
ismerdse van a szobaban. De nem lehet mindenkinek pontosan 5 ismerGse, mert az 5 - 9/2 ismeretséget jelentene, ami
pedig nem egész. Kell tehat lennie legalabb 6 ismerGssel rendelkezs embernek is, legyen A ilyen, A ismerGsei koziil
pedig egyik legyen B.

Ha B az A ismer6sei koziil legalabb harmat ismer, akkor ezek koziil valamelyik ketts A-val és B-vel egyiitt megfelels
négyest alkot. Ha nem, akkor B az A ismeréGsei koziil legalabb harmat nem ismer, ez a harom és A lesz a jo négyes.

Igy tehat minden esetben talaltunk olyan négyest, akik kolcsonosen ismerik egymast.

Megjegyzések. 1. Ez a feladat emlékeztet az F. 2187. feladatra, mindkett6 a grafelmélet egy-egy picike tételét
targyalja.

2. Teljes indukciéval konnyen be lehet bizonyitani a kovetkezs tételt. Ha egy szobdban n(n + 1)/2 ember van
és barmely harom kozott van ketts, akik ismerik egymast, akkor van a szobaban n ember, akik koziil barmely kett6
ismeri egymast. Jeloljiik f(n)-nel azt a legkisebb egészt, amit n(n+1)/2 helyébe téve még mindig igaz marad az allitas.
Konnyi ellenérizni hogy f(2) = 3, f(3) = 6 és f(4) = 9. A feladatban f(4) < 9-et bizonyitottuk, mig f(4) > 8-at a
mellékelt dbra mutatja.

Az f(n) fiiggvényrdl tudjuk, hogy vannak olyan c¢; és co konstansok, melyekre
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teljesiil minden n-re. A bal oldali egyenlGtlenséget Erdds Pdl, a jobb oldalit Szemerédi Endre bizonyitotta.

Cy -



