A d = —c jeloléssel (1) a kovetkezd alakba irhato:
(2) ar+by+dz=0,
(3) av/1—22+by/1—y2+dy/1—22=0.

Az egyenletrendszernek (3) szerint csak olyan z, y, z harmas lehet megoldasa, amelyre —1 < z, y, z < 1. Ekkor
vannak olyan 0 < «, 3, y < 7w szogek, amelyekre cosa = z, cos f =y, cosy = z. Vezessiik be a kdvetkezs jeloléseket:

a=(acosq; asina)
b = (b cos B; b sin 8)
d = (d cos~y; dsin~)

Ezek segitségével az egyenletrendszer az a + b + d = 0 alakba irhatd, tehat a harom vektornak egy haromszoget kell
alkotnia. Igy a valos szamok korében valéo megoldhatosig sziikséges feltétele, hogy teljesiiljenek az a, b, d vektorokra
a haromszog-egyenl6tlenségek, azaz mivel |a| = |a|, |b| = [b], és |c| = |,

(4) la < [bl + el [b] < lal + e, |e| < lal +1b].

Ezenfelil (3) szerint a, b és d nem lehet azonos elGjeli, vagy masképpen fogalmazva:
(5) a és b koziil legalabb az egyik elGjele azonos kell legyen c¢ elGjelével.

Megmutatjuk, hogy a (4) és (5) feltételek elégségesek is. Tegyiik fel, hogy a, b és ¢ megfelel ezeknek. Feltessziik,
hogy a a > 0, ¢ > 0, a tobbi eset hasonldéan intézhets el. Szerkessziink egy negativ koriiljarasu, esetleg elfajulo ABC
haromszoget BC = |a|, AC = |b|, AB = |c| oldalakkal. Helyezziik el ezt egy derékszogi koordinata-rendszerben gy,
hogy C az origbba essen és BA parhuzamos legyen az z-tengellyel. A haromszog CB és C'A oldalai a és v szbget
zarjanak be az z-tengely pozitiv felével, ezekre 0 < «, v < 7. Legyen tovabba 5 = 0 vagy f = m aszerint, hogy b
pozitiv-e vagy sem. Koénnyen lathato, hogy az = cos«, y = cos 3, z = cos~y gyokharmas kielégiti (1)-et.
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