Jeloljik az A, B, C, D pontokon atmend goémb kézéppontjat Q-val, sugarat r-rel, az (1) alatti kozos érték
négyzetgyokét o-val. A szel¢ darabjaira vonatkozo tétel szerint (1) mindig igaz, ha benne O helyére mindeniitt Q-t
irunk, és P, R, S, T rendre az AB, BC, CD, DA szakaszok meghosszabbitasan levé pontok. Ebben az esetben az
egyenl6 kifejezések kozos értéke r2. Allitasunk emiatt csak akkor lehet igaz, ha O nem azonos Q-val, de még ebben az
esetben is

— vagy azt kell feltenniink, hogy P, R, S, T rendre az AB, BC, CD, DA szakaszok meghosszabbitasan levs
pontok,

— vagy azt, hogy (1)-ben a PA-PB, RB-RC, SC-SD, TD-TA szakaszparok szorzata elGjelesen értendd, vagyis
negativ abban az esetben, ha a szakaszok iranyitasa ellentétes.

Megmutatjuk, hogy kiegészité feltételeink mellett P, R, S, T valéban egy sikban vannak. Ha O helyett Q-t irunk,
(1) a masodik esetben is igaz, tehat az O, @ pontokra

(2) O0X? —QX?%=p*—1?

mindig teljesiil, ha benne X helyére a P, R, S, T pontok egyikét irjuk. Tekintsiik az O, @, X pontok altal meg-
hatarozott sikot, és vetitsiik ebben az OQ egyenesre az X pontot. Jeloljik a vetiiletet Y-nal. A ¢ és r mennyiségek
nagysagviszonyatol fiiggden ez az OQ) szakasz F' felez6pontjanak Q-t vagy O-t tartalmazo oldalara keriil, és

OX? - QX?*=0Y?-QY?*=(OF + FY)? - (QF + FY)?> =20Q - FY

miatt (2) az F'Y tavolsagot egyértelmiien meghatarozza. Ha tehat a tér tetszéleges X pontjara teljesiil (2), akkor X az
OQ egyenesre annak a o? — r? kiilonbség altal egyértelmiien meghatarozott Y pontjaban emelt merdleges sikon van.
A modositott allitast ezzel belattuk.



