Mint ismeretes, a sulypont koordinatai a meghatarozo pontok koordinatdinak szamtani kozepével egyenlGek. A
legkénnyebben ugy érhetjiik el, hogy e szamtani kézepek mind egészek legyenek, ha minden pont minden koordinatajat
ugy valasztjuk meg, hogy 1 és n kozott minden egésszel oszthato legyen. Igy van ez példaul, ha az i-edik pont koordinatai
iN-nel egyenlek ¢ = 1,2,..., n mellett, ahol N tetsz6leges tobbszorose az els6 n egésznek.

Annak érdekében, hogy a feladat masodik felének a megoldasat el6készitsiik, megmutatjuk, hogy ha n racspontnak
megvan a feladat els§ felében mondott tulajdonsaga, és k tetszGleges 1 és n — 1 kozotti egész, akkor ha nem is
feltétleniil oszthatok a pontok koordinatéi k-val, de annyi mindenesetre igaz, hogy k-val osztva ugyanazt a maradékot
adjak. (Kicsit pontosabban fogalmazva, az els6 koordinatak egymas kozt ugyanazt a maradékot adjak, és ugyanez igaz
a masodik koordinatakra is, de a kétféle koordinata maradéka mar nem feltétleniil egyezik meg.) Legyen ugyanis P
és @ az adott pontok kozil valo, els6 koordinataikat jeloljiik a-val, b-vel. Ha most mar a tobbiek koziil tetszés szerint
kivalasztunk (k — 1)-et, és ezek els6 koordinatainak Gsszegét c-vel jeloljiik, akkor (a+ c¢) is, (b+ ¢) is oszthato k-val, igy
hat a kiilonbségiik is, (a — b) k-val oszthato, és ez az, amit bizonyitani akartunk. (Hasonléan mondhato el a bizonyitas
a masodik koordinatakra is.)

Most ratériink a feladat masodik felében mondott allitas bizonyitasara. Ha volna végtelen sok pont a mondott
tulajdonsaggal, koziiliik tetszés szerint n-et kivéve olyan pontrendszert kapnank, amelynek megvolna a feladat els6
felében mondott tulajdonsaga. Emiatt a végtelen sok pont els§ koordinatai tetsz6leges k egésszel osztva ugyanazt a
maradékot adndk. Ha tehat P és @ ismét két tetszGleges pont volna, koziiliik a, b elsé koordinatakkal, akkor a — b
tetszbleges k egésszel oszthatd volna. Emiatt a és b csak egyenls lehet, ami azt jelenti, hogy a pontjaink koziil barmely
kett6 azonos.

Megjegyzések. 1. A megoldas végén érezhets, hogy kissé hianyzik a feladat sz6vegébdl annak explicit megkovetelése,

hogy a pontok kiilénboz6ek legyenek. Ennek hidnya azonban a megoldéinknak nem okozott gondot.
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2. A fenti megoldasbol adodik, hogy tetszoleges n mellett egy n pontbdl 4116, mondott tulajdonsagu pontrendszerben
tetszoleges két pont elsd, illetve masodik koordinatéinak kiilonbsége 1-t6l (n — 1)-ig minden egész szdmmal oszthato.
Azt, hogy ezeknek a kiilonbségeknek mar n-nel nem kell feltétleniil oszthatéknak lenniiik, mutatja n = 3-ra az abra.

3. Az eredeti kittizésben emlités esett az 1669. gyakorlat megoldasarol (KOMAL 54/5 (1977. majus) 212. old.;
az utalasban sajtohiba miatt irtunk 56-ot kotetszamnak). Ebben lényegében hasonlé gondolatmenettel azt mutattuk
meg, hogy ha 99 egészrél tudjuk, hogy akdrhogyan valasztunk ki koziililk néhanyat, ezek 0sszege nem oszthaté 100-zal,
akkor a szamaink 100-zal osztva ugyanazt a maradékot adjak.



