I. megoldas. Az |a;| = |ai_1 + 1] feltétel akkor és csak akkor teljesiil, ha a? = (a;_1 +1)°, azaz ha o =

a?_, + 2a;_1 + 1. Toldjuk meg a sorozatot 1 taggal, legyen tehat i = 2, 3, ..., n + 1. Ezeket az Osszefiiggéseket
osszeadva kapjuk, hogy

a3+...4+al+ai, =ai+az+...+al+2(a +ax+...+a,) +n,

ahonnan
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ap+az+...+a, = = >
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amit bizonyitanunk kellett.

Egyenl6ség akkor és csak akkor &ll fenn, ha a,41 = a, + 1 = 0, azaz ha a,, = —1. Megallapithatjuk, hogy ebben
az esetben n sziikségképpen paros, hiszen sorozatunk szomszédos tagjai abszolat értékben mindig 1-gyel kiilénboznek
egyméstol.

Stradl Janos (Kisbér, Tancsics M. Gimn., III. o. t.)

II. megoldas. A bizonyitandé Osszefliggés azt fejezi ki, hogy a feladatban szerepls szamsorozat tagjainak atlagér-
1
téke nem kisebb ( — §>—nél. Ezt fogjuk bizonyitani.

Feltehetjiik, hogy az a; szamok kozott negativ szam is eléfordul, kiilonben az allitas nyilvanvaloan igaz. Igy a
sorozat legalabb két tagu.

A sorozatban az els6 negativ szdmot egy nem negativ szam elézi meg. Legyen ez ay. Mivel most agy1 < 0 és ax > 0,
ezért |ag+1| = |ag + 1| alapjan ax11 = —ayr — 1. Ezek szerint a, + axr1 = —1, azaz a szoban forgo két szam atlagértéke

——. E két szamot elhagyva a sorozatbol — ha marad még szdmunk — a felirt sorrendben a képzési szabalynak megfelels

(n — 2) tagbol allo sorozatot nyeriink. Most ugyanis |ag+2| = |ak+1 + 1| = |ak|, de mivel |ax| = |ak—1 + 1], ezért
|ak+2| = |ag—1 + 1|, vagyis axto tekinthets ugy is, mint az ax—1 utan kovetkezd tag. Problémat csak az jelenthet, ha
k =1, vagyis nincs ai-t megel6z6 tag. Ebben az esetben ax = —1 és ag = 0. a; és ag elhagyasakor tehdt nem marad

elgttiik levs elem, viszont ag atveszi a; szerepét.
A sorozatban balrél jobbra haladva a negativ szamokat az ket megel6z6 nem negativ taggal egyiitt sorban elhagyva
véges szamu 1épésben elérhetjiik, hogy csak nem negativ szdmok maradnak a sorozatban, vagy pedig egyaltaldn nem

1
marad elemiink. Miutan sem az elhagyott, sem a megmaradé szamok atlagértéke nem kisebb [ — 3 -nél, ezért ezt az

eredeti sorozatot alkoté valamennyi szam atlagértékérsl elmondhatjuk.
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