I. megoldas. Nyilvanvaléan elég foglalkoznunk a koriilirt kor O koézéppontjatol kiilonb6z6 G pontok esetével.
Valasszuk ugy a bettizést, hogy BFE legyen az O-hoz legkdzelebbi atld —, illetve a legkozelebbiek egyike, ha tobb ilyen
van — és EGF az a 60°-0s szogtartomany, amelyiknek a belsejében van O, esetleg éppen a GE szakaszon. Jeloljiik
meég az AD, BE, CF szakasz felez6pontjat (O vetiiletét e huarokon) rendre T3, T, T5-mal. Ekkor OTy, < OTs,
OGTy< < OGT3< és OGD< < 90° < OGA«, tovabba Ty, Ty, T5 rendre a GD, GE, GF szakaszon van, esetleg
Ty = G vagy T, = O. A bizonyitandé éllitas igy irhato at:

AT, — GT, + CT3 — G135+ ETy + GTy, = BTy — GTs + DTy + GT1 + FT5 + GTs;,
és ez ekvivalens a kovetkezGvel:
(1) GT, = GTy + GTs,

ezt bizonyitjuk.

T-pontjaink nyilvinvaléan az OG szakasz mint atmérd folotti & Thalész-koron vannak. A T1T5T5 haromszog sza-
balyos, mert 7175 és T5T5 oldalai G-b6l 60 — 60°-0s szogben lathatok. Mérjiik f61 G-bol T; fele a GH = GT3 szakaszt
és csatlakozéan a HT = GTy szakaszt. Igy HGT3 szabalyos haromszog és T3 HT<t = 120° = T3GT <, ezek szerint
pedig a THT; haromszog a Ty GT3 haromszog elforditott képe 60°-kal, ennélfogva T azonos Th-vel. Igy pedig

GT =GTy =GH + HT, = GT5 + G13.

Ezt akartuk bizonyitani és ez ekvivalens a feladat allitasaval.
Megjegyzés. Goniometriai bizonyitas (1)-re: legyen GO = 1, GOT1 < = t, ekkor GOT3< = 60° — t és GOTy< =
60° + t, és ezekkel

60° — 2t
GT, + GT3 = sint + sin(60° — t) = 2sin 30° cos — =

= cos(30° — t) = sin(60° + t) = GTx.
Lényegében ez a szamités is szerepel a 3 fazisu valtakozoaram elméleti alapjai kozott.

I1. megoldas. Allitsunk merélegest mindegyik csticsban az onnan indulé atlora és legyen az A-ban AD-re allitott
merdleges a, s i.t. Ekkor a, ¢ és e, valamint b, d és f egy-egy haromszdget hataroznak meg, és a meréleges szara szogek
alapjan mindkét haromszog szabalyos. Tovabba, mivel az atlok a kor hurjai, ezért az a és d, ... parok egy-egy atmeé-
rére és egyszersmind O-ra szimmetrikusan helyezkednek el, tehat a két haromszog O-ra kdzéppontosan szimmetrikus
helyzetd, emiatt egybevagd is.

Igy a bizonyitandé egyenléség két oldalan a G pontnak a két haromszog oldalaitél valé tavolsagainak Osszege
all. Ismeretes, hogy egy szabalyos haromszog belsejében (vagy keriiletén) barhol vesziink is fel egy pontot, annak
tavolsagai a harom oldaltol allandé 6sszeget adnak, ti. a magassagot. Es mivel a két szabalyos haromszogiink egybevago,
fiiggetleniil attol, hogy G hogyan helyezkedik el belsejiikben, a két 6sszeg egyenld.

Megjegyzés. A feladat kiindulasa folytan a G pont az ACE és BDF haromszogekre nézve (kiilon-kilon) az an.
1zogondlis pont, amelyre nézve a 3 csticstol mért tavolsdgok Osszege minimalis.



