I. megoldas. Tekintsiik a sikbeli derékszogi koordinatarendszerben a kovetkezs harom helyvektort:

e; = (cosa, sina)

es = (cos 3, sinf3)

es = (cos7y, sinvy)
A feltételek szerint e; + e + e3 = 0 és |e;| = |ea| = |es| = 1. Tehat ha e vektorok kezds-, ill. végpontjait egyméashoz
flizziik, szabéalyos haromszoget kapunk. Ezek szerint barmely kett6 vagy 120°-os vagy —120°-o0s elforgatéssal vihet6

egymasba, azaz f = o +120° + k - 360°, v = a F 120° 4+ 1 - 360° (k és [ egészek). A haromszoros szogek kiilonbsége
tehat 360° tobbszorose, igy (1) valoban fennall, mivel a tangens fiiggvény 180°-onként periodikus.
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II. megoldas. Vizsgaljuk meg, milyen szogekre teljesiilnek az egyenletek. A feltételek szerint

—siny =sina + sin g8

— cos7y = cosa + cos .
Ezek négyzetét osszeadva kis atalakitas utan:

1 =2+ 2(sinasin 8 + cos a cos f),
1

cos(a — ) = —5

Tehat o — § = £120° + k - 360°. Ebbol mar az I. megoldas alapjan és a feltételek szimmetridja miatt kovetkezik
(1).
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Megjegyzés. A megoldas voltaképpen tobbet bizonyit, hiszen 360° szerint minden szogfiiggvény periodikus, tehét
3 3 3 3
3a, 35 és 3y minden szogfiiggvénye egyenls. S6t tg g = tg Eﬂ = tg =7, hiszen a E—szeres szogek kiilonbsége 180°-nak

2
tObbszorose.



