Azt fogjuk bizonyitani, hogy a BC'D szog felezGjének az AD szakasszal valo6 K metszéspontjat B-vel sszekotve,
ez az egyenes felezi az ABC szbget. EbbSl mar kovetkezik, hogy K egyenld tavolsagra van a DC, CB, valamint
AB oldaltol, és mivel a hatszog szimmetrikus AD-re mint tengelyre, azért K a DFE, EF és FA oldaltdl is egyenld
tavolsagra van; igy pedig a K koriili, AB-t érintd kor a hatszdgnek mind a hat oldalat érinti.

Az ABCD konvex hurnégyszogre vonatkozé allitasunk akkor is helyes, ha AD a kornek tetszéleges hurja; ezért
nem fogjuk felhasznalni, hogy AD atmérd.

P-nek abban a Py helyzetében, amelyre APy = PyD, az ADC(By hurnégyszog szimmetrikus trapéz, CoBy || DA,
és Ky azonos Py-lal, hiszen DC = DP alapjan DCyPy<t = DPyCo<t = ByCyFPy< , és a szimmetria alapjan KBy is
felezi az AByCy szoget, amint allitjuk.

Most méar az altalanossag csorbitasa nélkiil foltehetjiik, hogy AP < PD (mas szoval: hogy a hurnak P-hez kozelebbi
végpontjat jeloltiik A-val). Igy nyilvan

a = BAD< > BoDA< = CoDA< > CDA< = (.

A C-nél leve szog felezGje AD-t a PD szakasz belsejében levé K-ban metszi, mert az abra szerint, a forgasszogeket a
CP alapiranytol mérve

PCK<«=PCD«a«—- KCD« = %(180" -pB)— %BCDq =
“Lasoe—p - lase—a) = Lam gy > 00
= 5 9 o) = B (6% .

Eszerint P a BK egyenesnek C-t nem tartalmazo partjan van.
A BK szakasznak C-bdl és P-bél vett 1atoszogeire viszont AB = AP alapjan fennall

1 1
BCK<« = §BCD<1 = 5(180° — BAD<) = BPA< = 180° — KPB«,
vagyis K, C, B, P ebben a sorrendben egy kor pontjai. Igy pedig az el6bbi szamitas felhasznalasaval

ABK< = ABP<+ PBK<« = %(180() —a)+ PCK< = -(180° - ) = %ABCq.

N =

Ezzel a kiindulasul kimondott allitaAsunkat bebizonyitottuk.

Megjegyzések. 1. Sok téves dolgozat sziiletett a kovetkezs megfontolas alapjan: ,Ha egy hatszogbe kor irhato, akkor
— mint egyszertien beldthaté — 3-3 nem szomszédos oldala hosszainak 0sszege megegyezik. Mar pedig ez teljesiil a
kérdéses hatszogben.” Amde ez az egyenlSség csak kovetkezmeény, csak sziikséges, de nem elégséges feltétele annak,
hogy a hatszogbe kort lehessen irni. Kor koré irt négyszogre a megforditas is igaz, de az iskolai anyagban ez sem keriil
bizonyitésra.

2. Masok félreértése az volt, hogy a H. S. M. Cozeter—S. L. Greitzer: Az ujra felfedezett geometria c. kdnyv 127.
oldalan olvashaté tételben —  ha egy hatszdg harom atldéja egy ponton megy at, akkor a hat oldal érinti ugyanazt a
kupszeletet, ...” — kupszeletként csak korre gondoltak. — Mindkét téves hivatkozasra ellenpélda, ha egy helyes abranak
merdleges affin képeit vessziik AD-re mint tengelyre, egymas utan két kiillonb6zé A aranyszam mellett.

3. Koriilirt és beirt korrel egyarant bird sokszoget bicentrikusnak (két kézéppontunak) szokis mondani. Az ilye-
nekben — a haromszogben ismert Euler-féle reldcichoz hasonléan — ismeretes néhany Osszefiiggés az r és p sugarak és
a kozéppontok d tavolsaga kozott (esetiinkben 2d = KD — K A):

3-szogben d? = 12 — 2rp;

4-szdgben 20%(r? 4+ d?) = (r* — d*)?;

5-szogben o(r — d) = (r +d)(\/(r — 0)2 — d* + \/2r(r — o — d));

6-szoghen 3(r? — d?)* = 40*(r? + d*)(r* — d*)* + 1612 *d>.




