I. megoldas. Jeloljikk az A, B, C, P, @, pontok (és minden tovabbi pont) helyvektorat a megfelel kis bettvel.
Ekkor
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A PQ egyenest t: (1 —t) ardnyban oszt6 D pontra
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Olyan z-t6l fliggs ¢ osztoviszonyt keresiink, amelyik mellett d fiiggetlen x-t6l, hiszen ekkor lesz a megfelelé D pont
helyzete allando. Ez igy lesz akkor, ha d kifejezésében a, b, ¢ egyiitthatoja allando lesz, azaz
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Ebbdl elGszor is
ar+1—x=v

kovetkezik, ami allandé «, v és valtozd x mellett csak o = v = 1 esetén lehetséges. Tehat
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és igy B = —1, a PQ egyenes x megvalasztasatol fiiggetlen D pontjanak a helyvektora
d=a—-b+ec.
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Ha origonak a B pontot valasztjuk, b =0 és d = a + c, tehat a ﬁ vektor a BA, B? vektorok Gsszege, vagyis az A,
B, C, D poutok (ebben a sorrendben) egy paralelogramma csicsai.

II. megoldas. Toljuk el a P pontot a C@ vektorral a P’ helyzetbe. Igy PP’ = CB, és az el6irt megvalasztas
szerint
cp CP (CQ
PP CB QA’
és ismert tétel szerint PQ péarhuzamos P’ A-val.
Toljuk most vissza P’-t P-be, és toljuk vele a P'BA haromszoget. Igy a P'A egyenes rajut a PQ egyenesre, BA
a C-n atmens, BA-val parhuzamos egyenesre és A 1j helyzete az a D pont, amelyre CD#BA, vagyis az ABCD
paralelogramma negyedik csicsa. Itt a PQ egyenes minden figyelembe veendd x érték mellett dtmegy, az allitast
bebizonyitottuk.
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Megjegyzések. 1. Bizonyitasunk a C'B egyenes minden P pontjara érvényes (kivéve mégis C-t), ha a szakaszoknak
elGjelet tulajdonitunk és -t ennek megfelelen valasztjuk az AC' egyenesen.

2. Ajanljuk az érdeklédsknek annak a kapcsolatnak az atgondolasat, ami fennall tételiink és a ,,Z alaka szorzo-osztd
nomogramok” kozott. (Lasd pl. Matematika, a mat. osztalyok szamaéra, II1. kot., 433. old.)



