Azt mondjuk, hogy egy nyelv prefix, ha megvan a feladatban szerepld tulajdonséga. Tegyiik fel, hogy a mumbo-
jumbo torzs nyelvénél kevesebb betiivel nem allithatd Ossze egy k szavas prefix nyelv teljes szdjegyzéke. Egy A-bol
és O-bol allo sorozat szabad, ha nem allithato el6 dgy, hogy egy mumbo-jumbo szé végérsl néhany betlt elhagyunk.
Jeloljiik a legrévidebb szabad sorozat hosszat h-val, a leghosszabb sz6ét H-val. Mivel a nyelv szavai szabad sorozatok,
h < H.

Legyen p egy tetszéleges H betts sz0, és D az a sorozat, amelyet p-bél gy kapunk, hogy utols6é bettje helyére a
mésik betiit tessziik. Ha p nem lenne sz6, p-nek elhagyhatnank az utolsé betdjét, és a nyelv prefix maradna. Ez viszont
ellentmondana annak a feltevésiinknek, hogy kevesebb bettivel mar nem lehet prefix sz6jegyzéket dsszedllitani, p tehéat
sz0.

Tegyiik fel elészor, hogy h = H. Ekkor minden H elemi sorozat szo, kiilonben az utolsé betiijét elhagyva is szabad
sorozatot kapnank. Tehat k = 2% és a teljes szojegyzék kH, bettibsl All.

Megmutatjuk, hogy ha h < H, akkor a kiilonbségiik csak 1 lehet. Ebben az esetben ugyanis minden h elemt szabad
sorozat szo, kiilonben egy tetszéleges H bettis szora kicserélve csokkenthetnénk a bettik szaméat a szojegyzékben. Ha
viszont p egy h betts sz6 és qA, O is H betis szavak, akkor ezeket a pA, pO, és g szavakra cserélve a nyelv prefix
maradna, és a betlik szdma ismét csokkenne a szdjegyzékben, mihelyt H — h > 1 volna.

Ha tehat h < H, akkor h értéke csak (H — 1) lehet. Jeloljiik a h elemi szabad sorozatok szamat s-sel. A t6bbi h
elemt sorozatbol az A és O betiik hozzairdsaval 2 — 2 H betis sz6t kapunk. Emiatt

k=s42(2"—s)=2" — s,

és a teljes szdjegyzék
hs+ H(2" —s) =kH — s

betiibdl all, Gsszefoglalva eredményeinket, elmondhatjuk, hogy ha oH a legkisebb 2-hatvany, amelyik nem kisebb k-nal,
akkor a mumbo-jumbo nyelv szbjegyzéke legalabb

kH + (2% — k)

betibsl all.

Megjegyzés. Konnyd a minimdlis szdjegyzéket explicite megadni. Megoldasunkban erre nem volt sziikség, hiszen
enélkiil is tudjuk, hogy van minimalis sz6jegyzék, és ennek betiiszamat sikeriilt egyértelmiien meghataroznunk anélkiil,
hogy a minimAlis sz6jegyzék konkrét alakjat ismertiik volna.



