Azt kell igazolnunk, hogy az
(1) 2 +x+n=1y>
egyenletnek, megfelels n valasztasa esetén legalabb N megoldasa van. (1) ekvivalens azzal, hogy
(2) Qy—2z—-1)2y+2z+1)=4n—1.

Probaljunk 4n — 1 értékéiil olyan szamot valasztani, melyet legaldbb N kiilonb6z6 médon fel tudunk bontani két
pératlan egész szam szorzatara. Ez a helyzet példaul a 3 - 5 szam esetében, minden 0 < k < N-re megfelels felbontéas
a (3-5%) -5V F Ezeket (2) megfelels tagjaival egyenléve téve

Qup — 2x, — 1 =3 - 5%,
2 + 2z + 1 = 5N7k,
4n—1=3-5V;

ahonnan xy-ra, yi-ra és n-re a kdvetkezé értékek adoédnak:

5Nk 1 5k —1
(3) xk—T—& 1 -1
minden 0 < k < N-re,
5Nk 1 5F —1
4 - - @ . 1
(4) Yk 1 3 1 +
valamint
N
-1
(5) n—3.> L

Mivel 5° — 1 oszthato 5 — 1 = 4-gyel, ezek egészek. Igy n-nek az (5) szerinti értéket adva a (3) alatti z értékekre
22 + x 4+ n értéke négyzetszam lesz. Ezek az x, -k mind kiilonbozok, ugyanis ha xj, = 2, akkor yx, 1 > 0 miatt (1)
szerint yi, = y; is igaz, ahonnan 3 - 5% = 3.5, azaz k = l. Ezzel a feladat megoldasat befejeztiik.

Megjegyzések. 1. A 3-as szorzora azért volt szitkségilink, mivel enélkiil n-re nem adoédott volna egész érték.

2. Az (5)-beli n értéket valasztva, 2° + = + n pontosan 2N + 2 kiilonboz6 helyen lesz négyzetszam. Masrészt
tetszGleges n-re azon x egészek szama, melyekre 22 + x + n négyzetszam, mindig paros és legalabb 2.

3. Bar az 2° + = + n kifejezés értéke akarhany helyen négyzetszam lehet, mégsincs olyan n, amire végtelen sokszor
az volna.



