Legyen egy adott n > 2 egész szdm esetén k az a természetes szdm, amelyre
(1) (k—1)2 <n <k

teljesiil, vagyis k2 legyen a legkisebb, n-nél nem kisebb négyzetszam. Megmutatjuk, hogy f(n) = k. A bizonyitas f(n)

ElGszor azt mutatjuk meg, hogy k valaszthaté m-nek, azaz k < f(n). Legyen eq, e, ..., €, tetszlleges n egyenes
a sikon. Ha van koztiik k parhuzamos, vegyiik ki azokat. Ha nincs, 1épésrél lépésre vegyiink ki koziililk mindig egyet
tgy, hogy az 1j egyenes egyetlen korabban kivalasztott egyenessel se legyen parhuzamos. Igy legalabb k egyenest ki
tudunk venni, hiszen feltevésiink szerint mindegyik kivalasztott egyenessel legfeljebb k — 2 masik lehet parhuzamos.
Emiatt ha tetsz6leges k — 1 egyeneshez hozzavessziik a veliik parhuzamosakat, azokkal egyiitt is csak (k — 1)2 egyenest
kapunk, és (1) szerint nekiink ennél tobb egyenesiink van.

Masodszor azt mutatjuk meg, hogy egyetlen k-nal nagyobb m szdmnak sem lehet meg a mondott tulajdonsaga.
Legyen e, es, ..., e tetszGleges k egyenes a sikon, amelyek kozott nincs két parhuzamos. (Példaul egy 2k oldala
szabalyos sokszog k egymas utani oldala.) Hazzunk mindegyikkel parhuzamosan k — 1 masik egyenest. Igy (1) szerint
legalabb n egyenest kapunk, és ezek koziil akarhogy valasztunk ki k-nal tobbet, koztiik legalabb ketté parhuzamos,
hiszen kiilonben az e, es, ..., er egyenesekkel paArhuzamosak koziil rendre csak egyet-egyet vélaszthatunk, és ez
legfeljebb k egyenes.
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