Az z, illetve y tengelyre valo tiikrozés a bizonyitandé allitast nem valtoztatja meg, ezért feltehets, hogy a > 0
és b > 0. Ekkor, ha a > 0, az f(z) parabola cstcspontja az © = —b/2a pontban van, ettdl jobbra a parabola (egyre
meredekebben) ng.

Tegytik fel, hogy van olyan —1 < ¢ < 1, ahol f(z¢) < —2. Ekkor, mivel f a [0, 1] intervallumban szigortian monoton
né, tovabba mivel a parabola szimmetrikus a csicsponton atmend, y-tengellyel parhuzamos egyenesre, feltehetjiik,
hogy —b/2a < 29 < 0. Az u = 29 + 1/11 szamra a feladat feltétele csak tgy teljesiilhet, ha f(u + 1/11) > —1, azaz
f(zo+2/11) > —1. Ezek szerint az [zg, ¢ + 2/11] intervallumon f(x) értéke tobb, mint 1-gyel nétt, és igy tobb mint
1-gyel n6 a tovabbi, 2/11 hosszusagu intervallumokon is, tehat f(xo + 8/11) > 2. Az xo-ra adott kikotéseink szerint
—1 < o+ 8/11 < 1, azaz ebben az esetben van olyan —1 < 21 < 1 pont is, ahol f(z1) > 2. Hasonl6 meggondolassal
ugyanerre az eredményre juthatunk a = 0 mellett is.

Elegend6 tehat megmutatnunk, hogy nincs olyan —1 < z; < 1 pont, amelyre f(x1) > 2. Ha volna ilyen z; pont,
akkor ismét a parabola szimmetridja, illetve a cstcsponttol jobbra a monoton névekedése miatt f(1) > 2 is teljesiilne.

Az u = O-ra a feltételek csak ugy teljesiilnek, ha f(1/11) > —1, és u = 10/11-re csak ugy, ha f(9/11) < 1.

Az ezekbol adodo 2f(1) > 4, f(1/11) > —1, valamint —3f(9/11) > —3 egyenlStlenségeket Gsszeadva a _ﬁb >0

egyenl6tlenséget kapjuk, ami ellentmond kezdeti a > 0, b > 0 feltételiinknek. Ez éppen allitasunkat bizonyitja.

Azt, hogy a feladat allitasa nem élesithets, mutatja az f(z) = — 2% — — példa.
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