Legyen x tetszGleges valos szam. A feltételek szerint:
x x

x
Mivel li_)m on = 0 és f a 0-ban folytonos:
- 1 = | S li ) = 0
@) = Jim fa) = tim 1 (55) = 1 (Jim, 55) = 7O)
tehéat f allandé.
Az egyenlGséget kielégité nem folytonos fiiggvények példaul a kovetkezsk:

_ J{logy [z[}, ha x#0;
f1(33)—{ 0, ha z=0.

{a}-val a szam tortrészét jeloltiik (0 < {a} < 1 és a — {a} egész). Ekkor ugyanis
f1(2z) = {log, 2|z[} = {1 +log, [z[} = {log, |z[} = fi(z).

Konnyen lathato, hogy az f; fiiggvény a (£2%) (k egész) helyeken nem folytonos,

1, ha x racionalis;
fa(z) = o
0, ha =z irraciomalis.

1, ha x#0;
f?’(z)_{o, ha z=0.

1, ha z=2% (k egész);
fa(@) = ey ( )
0 egyébkeént.
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Megjegyzések. 1. A bizonyitasnal f-nek csak a 0-beli folytonossagat hasznéltuk ki.

ségesnek kihangstlyozni, hogy egy fliggvény csak értelmezési tartomanyanak valamely pontjaban lehet folytonos vagy

nem folytonos.



