Néhany proba alapjan ezt sejtjiik: olyan két atlo Gsszege egyenld egy harmadikkal, amelyek kozti szog 120°. (ti. ha
a két atlot a szabalyos 3k-szog egy csucsabol a két ellentétes koriiljarasi iranyban valasztjuk meg, ,lokalizaljuk”). Ezt
fogjuk bizonyitani.

Legyen az ABC haromszogben a C-nél levé szog 120°, tovabba CA = CB, az AC oldal C-n tuli meghosszabbitasan
D az a pont, amelyre CD = CB, végiil D tiikorképe az AB egyenesre F. Ekkor a BC'D haromszog egyenls oldalu,
ezért egyrészt AEB< = ADB< = 60° = 180° — ACB<; tehat az EAC B négyszog htrnégyszog, E rajta van az ABC
haromszog koriilirt kérén, masrészt AE = AD = AC + CB.

Megmutatjuk, hogy a szabélyos 3k-sz6g Ao, A1, As, ..., Ak, Akt1, ..., Asp_1 csucsai koziil lehet kivilasztani
olyan négyet, amelyeknek atadhatjuk az elébbi A, C, B és F pont szerepét. Nyilvanvaloan megfelel az A = Ay, B = Ay

360°
valasztas, mert igy a rovidebbik AB = A Ag ivhez tartozo kozépponti szog AgOAr<t = k - = 120°, a hosszabbik

A Ap ivhez tartozo kozépponti szog 240°, igy a rovidebb AgAx iv minden belsé C pontjara AgC A<t = 120°. Itt C
szerepére alkalmas minden olyan A; csics, amely nem szomszédos sem Agp-lal, sem Ag-val, azaz amelyekre A; # Ay
és A; # Ax_1, vagyis amelyekre 2 < ¢ < k — 2. Ilyen sokszogesiics van, ha k — 2 2 2, azaz k < 4, tovabba ekkor F is
sokszogestcs, hiszen C tiikorképe a BO sugarra.

Feladatunk a k > 4 relacié bizonyitésa volt. A k = 4 esetben két egyenld hosszu atlo Osszege egyenld az AgAy
atloval. Az allitas k > 4-re tulajdonképpen ezt mondja: van kétféle olyan atlohossztisag, amely ...; hiszen természetes,
hogy szabalyos sokszdgben mindenféle atlohossziisdg annyi példanyban van meg, mint az oldalak szama — nyilvanvaldéan
kivéve a paros 2m oldalszamu sokszog leghosszabb atloit, atmérsit: Ao A, A1Am+1, -.., Am—142, -1, amelyekbdl
csak m példany van.
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Megjegyzések. 1. A megfelel atloparokat csak egyszer kapjuk meg, ha 2 < ¢ < 3 tehat szamuk {5} —1.

2. Lényegben ugyanez a bizonyitas, ha arra hivatkozunk, hogy a szabalyos ABF haromszog koré irt kor barmely
P pontjara a PA, PB, PF szakaszok koziil a két kisebb egyiittvéve egyenls a legnagyobbikkal.

3. Tobb dolgozat hasznalta fel Ptolemaiosz (I.) tételét (konvex hurnégyszog atloinak szorzata egyenls a két-két
szemben fekvs oldalbol képezett szorzatok Gsszegével).

4. Bizonyithat6 az allitas goniometriai Gton is, annak folhasznéalasaval, hogy a szabélyos 3k szog atldjara
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AOAi—2T31n§' % —2TsmE-60, (t=1,2, ..., 3k—1).




