I. megoldas. Vezessiik be az = a + 60°, y = 5+ 60° és z = v + 60° jeloléseket. Mivel o, 8 és v egy haromszog
szogei, o + B+ v = 180°, ezért x + y + z = 360°. A

cos z = cos [360° — (z +y)] = cos(z + y) = cos x cos y — sin  sin y

Osszefiiggés alapjan (1) a kovetkezs alakot olti :
. : 3
COS & + COS Y + COS & COS Yy — SIn & sIn Yy + B > 0.

Az egyenltlenség mindkét oldalat 2-vel megszorozva és 3 helyébe (14-sin?z+cos?z+sin®y+cos?y)-t irva, a bizonyitando
egyenl6tlenségiink igy alakul:

14 2cos 2 + 2cos y + cos’z 4 2 cos x cos y + cos’y + sin®x — 2 sin 2 sin y + sin?y =

(1+ cos 2 + cos y)* + (sin x — sin y)* = 0.

Lengvdrszky Zsolt (Pécs, Komarov Gimn., III. o. t.)
I1. megoldas.

Az a, b, c egységvektorokra legyen

(a, b)< = a4+ 60°,
(b, c)<x =5+ 60°,
(c, a)<t =y + 60°.

Ez lehetséges, mivel (a+60°) + (8 +60°) + (v +60°) = 360° (1. 4bra). Vegyiik az a + b + ¢ vektor onmagéaval alkotott
skalaris szorzatanak felét. Erre nyilvan

1
§(a+b+c)2 >0.

Ha a négyzetre emelést elvégezziik, és figyelembe vessziik, hogy a?> = b?> = ¢ = 1, valamint ab = cos(a + 60°),
bc = cos(8 + 60°) és ac = cos(y 4+ 60°), éppen a bizonyitani kivant egyenl6tlenséget kapjuk.
Németh Csoka Mihdly (Bp., Méricz Zs. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. EgyenlGség csak akkor kovetkezik be, ha a+ b 4 ¢ = 0, ami viszont csak akkor teljesiil, ha o = § =
~ = 60°



