I. megoldas. Jeloljik a vizsgalt kifejezést f(x)-szel. Az f(z) minden valoés x szamra értelmezve van, hiszen a
gyokjelek alatt kiilonb6z6 szamok négyzetosszege szerepel, ami mindig pozitiv. Igy f(x) értéke is mindig pozitiv. Nem
negativ szamok korében a négyzetre emelés monoton miivelet, ezért f(x) ugyanott minimalis, ahol f(z).
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Errdl a kifejezésrdl kozvetleniil megéllapithato, hogy legkisebb értékét = 0-nal veszi fel.
Piros Sandor (Debrecen, Fazekas M. Gimn., III. o. t.)

IT. megoldas. Tekintsiik azt a haromszoget, amelynek csticsai a sikbeli (z, y) derékszogi koordinata-rendszerben
A(0; —1), B(zx; x), C(0; 1) (L. abra). A haromszog egyenlGtlenség alapjan

AC < AB+ BC.

Az egyenl6tlenségben szerepls tavolsagokat a koordinatakkal kifejezve
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adodik. EgyenlGség akkor és csak akkor all fenn, ha az ABC haromszog elfajulo, és B az AC oldalszakasz pontja.
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Ha z véltozik, B az y = x egyenes mentén mozog. Az egyenlGség tehat akkor és csak akkor kovetkezik be, ha B
az origbban van, vagyis x = 0. Mivel az egyenlGtlenség jobb oldalan éppen a vizsgalt kifejezés szerepel, ezzel a feladat
kérdésére meg is adtuk a valaszt.

Az egyenlétlenség bal oldalan a minimum értéke is — mintegy magatol — el6bukkant.

Armds Lajos (Debrecen, Fazekas M. Gimn., IV. o. t.)
Megjegyzés. A kozolt megoldas alapjan a feladat konnyen altalanosithato.
IIL. megoldas (vazlat). A feladatot a differencialszamités felhasznalaséval oldjuk meg. Az f(z) = \/22 + (z + 1)°+

2?2 4 (x — 1)2 minden valos x szamra értelmezett folytonos és differencidlhaté fliggvény, derivaltja
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Ez szintén mindeniitt értelmezett és folytonos fiiggvény.
Az f'(z) = 0 egyenletet megoldva egyetlen gyok, z = 0 adodik. Mivel a derivalt fiiggvény folytonos, a (— oo; 0) és
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— < 0és f'(1) = —= > 0 alapjan (— oo; 0)-ban negativ,
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(0; 00)-ben pozitiv. Ezek szerint f(x) a (— oo; 0)-ban fogyod, a (0; co)-ben névekeds. Igy f(z)-nek x = 0-nél abszolat
minimuma van.

a (0; co) intervallumban allandé el6jeld; f'(—1) = —1 —

Spilké Jozsef (Tatabanya, Arpad Gimn., IV. o. t.)



