Jeloljiik a beirt, koriilirt kor kozéppontjat O-val, K-val, BC felez6pontjat Ai-gyel, O-nak BC-n levé vetiiletét As-
vel, AO-nak BC-vel és a koriilirt korrel alkotott metszéspontjat As-mal, D-vel, D atellenes pontjat E-vel. Ismeretes,

hogy
BD=0D =0CD,

hiszen példaul a BOD szdg is és az OBD szbg is egyenl§ az ABC haromszog A-beli és B-beli szogei Osszegének a
felével. Feltehetjiik, hogy AB < AC, ekkor As az A1 B, Ay az A3B szakaszon van. Pitagorasz tétele alapjan

OD? = A A2 + (OA, + A D)?,

igy OD = BD felhasznalasaval kapjuk, hogy

2
A1 A2 = BD? — A,D? — 2A4,D - OAy — OA2 = % — 2rd — 1?2

ahold = A1D a
(1) 4d(2R — d) = a?,

egyenlet megoldasa, ami viszont a hurszeletekre vonatkozo A1 D - A1 E = A1 B - A1 C 0sszefiiggésbdl kovetkezik.
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Ismeretes, hogy BAs = i(a—b—i—c), ahol b, c az AC, AB szakaszok hosszat jeloli, emiatt A; As = 5([)_ ¢). Vezessiik
be az

(2) e? =a% —4r(2d +r)

jelolést, ezzel a fenti eredményiink igy irhato:

(3) b—c=e.

Jeloljiik még 247 As-at x-szel, akkor b: c = A3C : A3 B miatt
b:c=(a+z):(a—2)

vagyis
(b—c):x=(b+c):a.

Az ardnypér els6 tagja az A3A20, A3 A1 D haromszogek hasonlosaga alapjan meghatarozhato:
A1A3 : A3A2 =d: T,

tehat
z:(b—c)=d: (r+d).



Ezek szerint d
b +c= %a

ahonnan (3) alapjan kapjuk, hogy

(4) b= (ﬂ+a+e), czl(ﬂ+a—e)
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A keresett haromszog oldalait tehat (4) hatarozza meg a b > c feltétel mellett; ha ezt a feltételt elhagyjuk, b, ¢
szerepe természetesen felcserélhets. A (4)-ben szerepls d az (1) egyenlet gyoke. Ebbdl e-t (2) alapjan kapjuk, feltéve,
hogy (2) jobb oldalan pozitiv szam all. A lehetséges megoldasok szama tehat 0 és 4 kozott tetszoleges szam lehet.

A mondott numerikus esetben (1) a
d?* —130d+ 39> =0

egyenletet jelenti, ahonnan dy = 13, do = 117. Ennek megfelelGen (2) alapjan
e? =782 —4-28-54 = 36,
és e3-re negativ érték adodik. Végiil (4)-bol kapjuk, hogy

by =126, ¢ = 120.

Megjegyzés. A kittizésben a értéke sajtohiba miatt 79-nek volt megadva (az orosz és angol forditasban a helyes
szoveg szerepelt). Ebbol a by = 1274, és ¢; — 117,0 értékeket kapjuk (e3 itt is negativ).



