Tegyiik fel, hogy a téarsasagban M fogott a legtobbszor kezet (vagy legalabbis a legtobbszor kezet fogok egyike),
és jeloljiik M kézfogasainak a szaméat m-mel. Az az m ember, akikkel M kezet fogott, csak a t6bbi (20 — m) emberrel
(koztiik M-mel) foghatott kezet, hiszen ha koziiliik barmely ketts egymassal kezet fogna, M-et hozzajuk véve harom
olyan embert kapnank, akiknek a létezését a feladat kizarja.

Szamoljuk most Gssze a kézfogasokat gy, hogy mindegyiket mindkét érintett személynél szamitasba vessziik. Azok-
nal, akikkel M kezet fogott, dsszesen legfeljebb m(20—m) kézfogast kaphatunk: m embernél fejenként legfeljebb (20—m)
kézfogast. A tobbieknél (koztiikk M-nél is) legfeljebb m kézfogast szamithatunk, és mivel 6k (20 — m)-en vannak, ssze-
sen ismét legfeljebb m(20 — m)-et kapunk. Ez Gsszesen 2m(20 — m), de igy minden kézfogast kétszer szamoltunk, a
kézfogasok szama tehat legfeljebb m(20 — m) lehet. Ez akkor maximaélis, ha m = 10, tehat a tarsasagban legfeljebb
100 kézfogasra keriilhetett sor. Pontosan ennyi kézfogas volt, ha példaul 10 né és 10 férfi volt a tarsasagban, és minden
n6 minden férfival kezet fogott. Ekkor barhogy vesziink ki harmat a tarsasagbol, van koztiik két egynemt, akik nem
fogtak kezet.

Megjegyzések. 1. Feladatunkban (és megoldasaban) a 20-nak nincs kiilondsebb szerepe, altalaban n tagu tarsasdgban
n
k(n—k) kézfogasra keriilhet sor, ahol k = [5] . Ez atétel Turdn Pdltol szarmazik, és a grafelmélet egyik elsé eredménye.

Tehetiink a feladatban. harom helyett is tetszéleges més szamot, igy azonban sokkal nehezebb kérdést kapunk.

2. A feladatra igen sok hibas megoldas érkezett. Ezekben ugyan a végeredmény tobbnyire helyes, mégsem fogad-
hattuk el Sket, hiszen csak azt mutattdk meg, hogy van olyan tarsasig, ahol 100 kézfogasra keriilt sor, és ebbdl a
feladat kérdésére vonatkozéan még semmilyen kovetkeztetést nem vonhatunk le.



