I. megoldas. Haladjunk sorban 1-t6l kezdve a szadmegyenesen, és a természetes szamokat tegyiik be abba a
halmazba, amelyikbe tudjuk agy, hogy a feladat allitasa tovabbra is teljesiiljon. Egy szamot csak egy halmazba tegyiink
(ha mindkettSbe tehetnénk, akkor mindegy, melyikbe), és minden szamot tegyiink valahova. Legyen a kovetkezs szam,
amit el probalunk helyezni, k. Ha k-t nem tudjuk A-ba tenni, akkor van olyan a € A, amelyre k/a = r; (a/k nem
lehet egyenld r-rel, hiszen a < k és r > 1). Ha k-t nem tudjuk B-he sem betenni, akkor van b € B, amelyre k/b = 7.
De ekkor a = k/r = b; ellentmondasra jutottunk, mivel a két halmaznak nincs k6z6s eleme. Ez azt jelenti, hogy k-t
legalabb az egyik halmazba be tudjuk tenni.

Ezzel a természetes szamokat a feladat feltétele szerinti két részre felosztottuk.
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II. megoldas. Mivel r raciondlis szam, felirhaté két egész szam hanyadosaként. Legyen r = B, aholp > ¢ >1
q

relativ primszamok, vagyis b az r-nek tovabb nem egyszerisithetd alakja.
q

Barmely természetes szam egyértelmden felirhaté sp¥q™ alakban, ahol s sem p-vel, sem ¢-val nem oszthaté termé-
szetes szam, k és m nem negativ egész szdmok. (¢ = 1 esetén ¢-t nem szerepeltetjiik.)

Tegyiik az A-ba azokat a természetes szamokat, amelyeknek fenti alakjaban p kitevGje paros szam, a B-be pedig
azokat, amelyeknél p kitevSje paratlan. Ha r = N/n, ahol N = SpX¢M és n = sp*q™, akkor S = s és K = k + 1,
M =m — 1, tehat k és K koziil az egyik paros, a masik paratlan, igy n és N kiillénb6z6 halmazokba keriiltek.



