Jeloljiik az alap végpontjait B-vel, C-vel, a szemko6zti csucsot A-val, a C-bdl induld szoglelezd AB-n levs pontjat
F-fel, és mérjiik fel BC-nek B-n tili meghosszabbitasara a

BG=BF =g

szakaszt.

A kapott BF G haromszog egyenld szard, és az alapjan leves szogei az ABC haromszog B-nél levs szogének a felével
egyenléek. Emiatt C'F'G is egyenl§ szar, és hasonlé GF B-hez. Igy BG : GF = FC : CG, vagyis

(1) g:f=f:(g9+a).

Ez g-re masodfoku egyenlet, amelynek gyokei
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tehat (1)-nek mindig pontosan egy pozitiv gyoke van:

@ s=y/(8) + -4

Mérjiik fel a BC = a szakaszra merGlegesen a BE = f szakaszt, és rajzoljunk BC-nek D felezGpontja koriil
E-n atmend kort. Messe ez BC-t a G, H pontokban (GB < HB), akkor a kor hurjaira vonatkozo tétel szerint
BE? = BG - BH, tehat a BG = CH = g szakasz az (1) egyenlet pozitiv gyoke. Rajzoljunk B koriil G-n 4tmend kort,
messe ez CG-nek t felez6 merdlegesét F-ben. Megmutatjuk, hogy ha F' létrejon és BFE-nek C-t tartalmazo6 oldalan
van, akkor ez az, amit kerestiink, tehat bel6le a BC'F szoget megduplazva a keresett ABC' haromszoget kapjuk. Ha
pedig a feltételeink nem teljesiilnek, akkor nincs a feladatnak megoldésa.

A most megszerkesztett F' pont mellett BF'G és F'CG hasonld egyenl$ szard haromszogek, tehat a CF = GF = x
szakaszra

g:x=z:(g+a)

teljesiil, igy az (1) alapjan egyenls f-fel. Mivel a C BF< kétszerese a BCF = BGF szoguek, a BCF szog megdupla-
zéséval valéban a keresett haromszoget kapjuk, ha a BCF' szog hegyesszog. Ennek és F' létrejottének a feltétele

a +
g>Tg—g>0,

ami (2) szerint ekvivalens azzal, hogy

(3) ; < f <.

Ez tehat a szerkeszthetGség feltétele, és nyilvan ez a megoldas 1étezésének is a feltétele.

A mondott f=aés f = a/\/i specialis esetekre teljesiil (3), igy a szerkesztés végrehajthato. Az els6 esetben BE =
BC, tehat E és C annak az a sugart kornek a pontjai, amelybe irt szabalyos tizszognek egyik cikke a BC'F haromszog.
Raismerhetiink a BF = ¢ szakasz klasszikus szerkesztésére a fenti megoldasban, mi mintegy azt altalanositottuk az
f # a esetre.



Ha pedig f = a/V/2, akkor (2) szerint
a—g=(3-V3)3 =3y,

tehat DBF< = 30°.
Megjegyzés. A CGF haromszog alapjan levd § szogre

igy a cos ¢ ismeretlenre ugyanigy masodfoku egyenletet kapunk, mint g-re. A megolddk tobbsége ezt az utat valasz-
totta.



