Bizonyitsuk be els6 lépésként a kovetkezs allitast: Ha 28a # mn (k= 0, 1, ..., n; m egész szam), akkor:
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sin2a  sinda 7 sin2"a  sina sin 2"«

(2)

A bizonyitas modszere teljes indukci6. n = 1 esetben az allitas trividlis. Tegyiik fel, hogy n-re teljesiil az allitasunk,
megmutatjuk, hogy (n + 1)-re is igaz.
Az utolso n tagra és « helyébe 2a-t irva alkalmazzuk az indukcios feltevésiinket, és a sin 2z = 2sinz cosz, sinz+

T —
siny = 2sin cos id azonossagokat:
1 1 T 1 1 1 sin(2" —1)-2a
sin 2a sin2(2a) 7" sin27(2a))  sin2a  sin2a sin27-2a
1 sin2" - 2a +sin(2" — 1) - 2a0 1 2sin(2" — 1)a - cosa
sin 2« sin 2ntlq ~ 2sina cosa sin 27t 1o N
1 sin(2"™ - 1)«
~ sina sin 27t 1o
Ezzel az allitast igazoltuk.
Ha o = 2"Tﬁ1’ akkor sin(2" — 1)a = sin 2", mivel az argumentumok Gsszege 7. Az allitas feltételei teljesiilnek,
k.
hiszen 0 < k < n esetén 0 < 2¥a = ﬁ < 7 igy (2) épp a bizonyitand6 egyenlSséget adja.
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