Emeljiik hatodik hatvanyra (1) két oldalat:
2 3
(2) 2(2° +9°)" 2 (2% +3°)

Ha (1) teljesiil, (2) is igaz, hiszen (1) jobb oldalan nem negativ szam all. Megforditva ez ugyan nem feltétleniil igaz,
ezt a kérdést azonban célszertibb akkor megvizsgalni, ha mar tudjuk, milyen szdmokra teljesiil (2).
A miiveleteket elvégezve (2)-bdl az

2% — 3aty? + 423y — 322yt + 45 >0
egyenlStlenséget kapjuk. Mivel itt z = y mellett a bal oldal értéke 0, az oszthato (x — y)-nal:
(z —y)(a® + 2ty — 22%° + 22%y° — ay* — %) > 0.
Még mindig kiemelhetiink (z — y)-t:
(x — y)z(af1 + 223y + 2zy% + %) > 0.
Megkonnyiti a méasodik tényezs szorzatta alakitasat, ha azt (z2 + y2)2 + 2zy(x? 4 y?) — 22%y? alakban irjuk fel.

Ha ugyanis z1, 22 a
2 +2:-2=0

egyenlet gyokei, akkor tetszéleges A, B mellett
(A+ 2 B)(A + 2B) = A + 2AB — 2B>.
Emiatt
ot 4+ 223y + 22 4+ ¢t = [172 +42 - (V3-— Day | [x2 +y2+(V3+ Day].
Mivel
2?4y’ = (VB-Day=(r+9)" - (V3+ Day = (¢ - y)° + (3 - V3)ay,

itt az els6 tényez6 mindig nem negativ (akarmilyen is zy elGjele), igy elég a masodik tényez6t szorzatta alakitani. A
2+ (V3+1)2+1=0

egyenlet gyoktényezGs alakja alapjén végiil is a teljes szorzatta alakitas eredménye:

V3+144/2V3 V3+1+4/2V3
5 T T+ 5 y | >0.

(z—y)?[a* +y* - (V3-1)ay] |y +

Az utolso két tényez6 az x, y koordindta-rendszer egy-egy egyenesén egyenls 0-val, és a szorzat akkor pozitiv, ha
az x, y pont vagy mindkét egyenes felett van, vagy mindkét egyenes alatt. Itt a mésik két tényez6 is nem negativ, és
ahol azok 0-val egyenltk (z = y, illetve x = y = 0), az utolso szorzat ott is nem negativ, (2) Osszes megoldasa tehat
vagy a

(2a) 2y+(\/§+1+ 2\/§>x20, 2x+<\/§+1+ 2\/§>y20
feltételeknek, vagy a
(2b) 2y+<\/§+1+ 2\/§>x§0, 2x+<\/§+1—\/2\/§>y§0

feltételeknek tesz eleget. A két egyenlStlenséget mindkét esetben sszeadva azt kapjuk, hogy x + y értéke (2a) esetén
nem negativ, (2b) esetén nem pozitiv.
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Mivel
® 4y’ = (z+y)(2® — 2y +¢7),
és itt a masodik tényez6 csak x = y = 0 mellett 0, kiilonben pozitiv, = + y elGjele megegyezik > + 1> elGjelevel. A (2a)
esetben tehat 22 4+ y® nem negativ, ekkor (2) maga utan vonja (1) teljesiilését. A (2b) esetben 23 + 4 nem pozitiv, igy

(1) eleve nem teljesiilhet (az = y = 0 esetet kivéve, ami azonban (2a)-ban is benne van). (1) tehat akkor és csakis
akkor teljesiil, ha az x, y szampérra teljesiil (2a).



