Ha két tizes szdmrendszerben felirt szamot a szokasos médon Gsszeadunk (az Osszeget is tizes szamrendszerben
irjuk fel), az osszeg képzésénél elsfordulhat, hogy 10 db egyforma kisebb egységet be kell valtanunk egy darab tizszer
nagyobb egységre (itt egységnek a tiz nem negativ egész kitevGs hatvanyait tekintjiik), de sohasem kell felvaltanunk
egy nagyobb egységet kisebb egységekre, mint pl. a kivonasnal. Ezért az Osszeg szdmjegyeinek az Osszege sohasem
haladhatja meg a tagok szdmjegy-Osszegeinek az Osszegét, vagyis

(1) s(A+ B) < s(A) + s(B),

ahol A és B tetszoleges pozitiv egész szamok.
Az (1) osszefiiggés tobbszori felhasznélasaval tetszéleges szamu tagra hasonlo 6sszefiiggést kapunk:

(2) S(A1 + Ao+ ...+ Ap) <s(A1) + s(A2) + ...+ s(An).
Ha specidlisan Ay = Ay = ... = A,, = A, akkor (2) igy alakul:
(3) s(nA) <n-s(A).

Megéllapithatjuk azt is, hogy
(4) s(10% - A) = s(A), (k=0,1,2, ...),

hiszen 10% - A tizes szamrendszerbeli alakja nem més, mint az A tizes szamrend szerbeli alakja és utana k darab 0
szamjegy.
Legyen B = by, - 10™ + by, —110™ ™1 4+ ...+ by - 10 + by.
Ekkor
s(AB) = s(Aby, - 10™ + Aby, 1 - 10™7 1 4 ...+ Aby - 10 + Aby).
(2) alapjan
5(AB) < §(Aby, - 10™) + 5(Aby,—1 - 10™71) 4+ .. 4 5(Aby - 10) + s(Abg).

(4), majd (3) alapjan pedig

S(AB) < s(Aby,) + s(Abp—1) + ... + s(Aby) + s(Abg) <
< bms(A) + bp—15(A) + ...+ bis(A) + bos(A),
de mivel by, + b1 + ... + b1 + bg = s(B), ezért
(5) s(AB) < s(A)s(B).
A feladat allitasanak igazolasa érdekében (4) alkalmazasaval alakitsuk at s(n)-et a kovetkezSképpen:
s(n) = s(1000n) = s(125 - 8n)
Legyen (5)-ben A = 125 és B = 8n.

Ekkor s(125 - 8n) < s(125) - s(8n).
Mivel s(125) = 8, a kivant Osszefiiggés ezzel igazolast nyert.
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