Az OC1B haromsziég egyenld szard, ugyanis C;0OB< = OBC<, mert valtészogek, és C10B< = OBC<, mert OB
a CBA< szogfelezgje. Igy OC, = C1 B.

A

Ugyanigy C B; = OBj tehat a BCB1C trapéznek mind a négy oldalat ismerjiik. Nyilvanvaléan sziikséges feltétele
a haromszog létezésének, hogy teljesiiljon

(1) BC > OCy + OB;.

A trapéz szerkesztése visszavezethets az Ay B1C haromszog szerkesztésére, ahol A1 B || AB és A; rajta van BC-n,
a szerkesztés menete:

Megszerkesztjiik az emlitett haromszoget az A; By = OCy, B1C = OB; és A1C = BC' — (0B, +0OC}) szakaszokbol.
Eltoljuk A;Bi-t CTH) iranyt, OBy + OC; nagysagu vektorral, igy a BCB1Cy trapézt kapjuk, végill a B1C és BCy
egyenesek metszéspontja A.

A szerkesztés pontosan akkor végezhets el, ha az A; B;C haromszog szerkeszthets. Ennek sziikséges és elégséges
feltétele, hogy e haromszog oldalaira fennalljon a haromszog-egyenlGtlenség:

1367——(1316)4-()CH)<<(91314-()CH,
OB, < BC — (OB + OC) + OC; és
0Ci < BC — (OB, +0C)) + OB,

AZAZ

(2) BC < 2(0B; 4+ OCy),
(3) 2.0C; < BC,

(4) 2.0B,; < BC.

Eszrevehetjiik, hogy az (1) feltétel (3) és (4) kovetkezménye, igy a (2), (3) és (4) teljesiilése a szerkeszthetdség
feltétele. Ekkor a szerkesztés menetébdl latszik, hogy az ABC haromszog egybevagosag erejéig meghatarozott.

Meg kell még mutatnunk, hogy a szerkesztés helyes, a kapott ABC haromszog beirt korének kozéppontja a rajta
atmend CjB; szakaszt valoban az adott hosszusdgu OC;, OB; szakaszokra osztja. Ehhez elegendS belatni, hogy
O rajta van a B és C cstcsokbdl induld szogfelezén. A szerkesztés miatt az OCy1 B haromszog egyenls szard, igy
C10B< = OBC:1<. Mivel CB || C1B; a szerkesztés miatt, igy C10OB< = OBC«, azaz OBC< = OBC4 <, tehat O
rajta van a B szog szogfelezdjén. Ugyanigy lathato be, hogy O rajta van a C szog szogfelezGjén.



