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(1) V2-1<

I. megoldas. Az ™ — 1 = (a — 1)(a" > + ... + a + 1) Gsszefiiggest az a = /2 szamara alkalmazva (1)-bdl a vele
ekvivalens

(2) A"+ ad" 4+ a+1>n+1

egyenlGtlenséget kapjuk, ezt fogjuk igazolni. Hagyjuk el mindkét oldalrol az 1-et, és alkossunk péarokat a bal oldalon
allé szamokbol ugy, hogy az els6 és utolso, méasodik és utolso el6tti, altalaban a k-adik és (n — k)-adik keriiljon egy
parba. Megmutatjuk, hogy a szdmok sszege minden parban legalabb 2\/5, azaz

(3) a" %+ aF > 22.

(Ha n paros, és k = n/2, a kozépss ,par” csak egy szambol &ll, de az épp a \/5) Emiatt (2) bal oldalan legalabb
(n —1)V2 + 1 4ll, és ez n > 3 mellett valoban nagyobb (n + 1)-nél. Elég tehat (3)-at belatni. Ez viszont

. 2
(ark - 1) >0
alapjan nyilvanval6 (ne feledjik, hogy a = 1/2).
Szabo Jozsef (Budapest, 1. Istvan Gimn., IIL. o. t.)

II. megoldas. Mivel 1,2 = 1,44 > v/2, (1) igaz n = 4 mellett:

(4) €/§—1<%.

Ha n > 4, vegylink (n — 4) egyest, és négy V/2-t. A szémtani és mértani kozép kozti egyenlGtlenség alapjan

—4+42
{l/§<u_
n

4 1
Itt a jobb oldal (4) miatt kisebb, mint 1 + = ami viszont n > 4 miatt kisebb, mint 1 + ——l
n n

Ivanyos Gdbor (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)
II1. megoldas. Azt mutatjuk meg, hogy

(5) <1+%+1>n>2,

ha n > 3. A binomialis tétel alapjan a bal oldal értéke legalabb

n n(n—1)
n+1  2n+1)*

Mivel itt n > 3 mellett n(n — 1) > 2(n + 1), ez valéban nagyobb, mint 2.
Czavalinga Péter (Hodmezdvéasarhely, Bethlen G. Gimn., III. o. t.)
Megjegyzés. Belathato, hogy az (5) bal oldalan allo sorozat n-ben monoton ng, és konvergens. Hatarértéke egy
nevezetes szam, amit e-vel szokas jel6lni, és értéke néhany tizedesre 2,718 281 829 ...
Szabo Sdndor (Budapest, Zrinyi I. Gimn., IIL o. t.)



