Nyilvan fel kell tenniink, hogy n egész is, kiilonben az allitds nem igaz. Jeloljik 5" sin na-t Sp-nel, és 5" cos na-t
C),-nel. Akkor

Spi1 = 5" sin (na+a) = (5" sin na)(5 cosa) + (5" cos na)(5 sin a) = S,C1 + C,S1,

Cpy1 = 5" cos (na+a) = (5" cos na)(5 cos a) — (5" sin na)(5 sin o) = C,Cy — S,S1.

Mivel S; = 3, azért C csak £4 lehet. Ezekbdl az értékekbdl kiindulva és a fenti képletek alapjan szdmolva az S, C,
sorozatok elemeiként csupa egész szamot kapunk, hiszen a képletekben csak szorzas, Osszeadés és kivonas szerepel.
Megmutatjuk, hogy nincs olyan n, amelyre S;, oszthat6 volna 5-tel. Ha ugyanis volna ilyen n, akkor

Si+Cp =5

miatt arra C, is oszthatd volna 5-tel, és ett6l kezdve mindkét sorozat minden tagja oszthato volna 5-tel. Mivel
o Lo o
Sk = 5(5 - 0216)5

ha valamely k-ra Co oszthatd volna 5-tel, akkor Sy is oszthatd 5-tel. Ebbdl végiil is azt kapnank, hogy S,, minden
n-re oszthato 5-tel, amde S7 nem oszthatod 5-tel.

Székely Zoltan (Szekszard, Garay J. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. Hasonloan lathato be altalaban, hogy minden n-hez talalhato sin z-nek mint valtozénak olyan pontosan
n-edfoku, egész egyiitthatos A, B, polinomja, hogy

sin 2ka = (cos @) - Agi—1 (sin «), cos2ka = By (sin «),
sin (2k 4+ 1)a = Bagyi1(sin ),  cos(2k 4+ 1)a = (cos ) - Aoy, (sin «).

Ebbgl mar kovetkeznek allitdsaink, ha még azt is belatjuk, hogy az A,, B, polinomokban a legmagasabb foku tag
egyiitthat6ja nem oszthatéd 5-tel.



