Tegyiik fel el6szor, hogy 0 < a < b. Be fogjuk latni, hogy n és k alkalmas véalasztésaval /n — Vk lehet welég kicsi”
és ,elég nagy” is.
Legyen ¢ természetes szdm, ekkor

1 1

(2) 0<vi+1-— ’L:m<2—\/’z

Innen lathato, hogy ha

> ———— akkor Vitl—Vi<b-—a,
4(b—a)

azaz két szomszédos természetes szam négyzetgyokének kiilonbsége lehet ,elég kicsi”. Megmutatjuk, hogy alkalmas m
természetes szammal megszorozva ez az érték a és b kozott lesz.
Legyen m a legkisebb egész, amelyre m (vi + 1 — \/;) nagyobb a-nal. Akkor m-re teljesiil, hogy

A=m-1)Wi+1-Vi)<a é B=m((/i+1-i)>a.
Ekkor m (vVi+1— i) < b, hiszen B— A =i+ 1— Vi <b—a=. Mivel m (vVi+1— Vi) = vVm2(i + 1) — Vm?2i

megtalaltuk a keresett n-et és k-t m?(i + 1), illetve m?i alakban.

Ha a < b <0, akkor —a > —b > 0, ezekhez van olyan n, k természetes szam, hogy —a > v/n — Vk > —b, ahonnan
a < Vk —/n < b kbvetkezik.
Végiil a < 0 < b esetben minden n = k valasztas megfelel.
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