A kivant csoportositas nyilvan csak akkor végezhetd el, ha az 1-t6l n-ig terjeds természetes szamok Osszege oszthatd
3-mal. Mivel ez az Gsszeg n(n + 1)/2, a megoldhatosag sziikséges feltétele, hogy n vagy n + 1 oszthato legyen 3-mal.

A teljes indukcié modszerével bebizonyitjuk, hogy n > 3 esetén ez a feltétel elegend is. (Ha a n < 3, nyilvanvaldéan
nem képezhetiink megfelel§ csoportokat.)

n =5 esetén a csoportokba bontés lehetséges. Az egyes csoportok: {1; 4}, {2; 3}, {5}.

n = 6 esetén pedig: {1; 6}, {2; 5), {3; 4}.

Belatjuk, hogy ha a csoportokba bontéas n-re lehetséges, akkor lehetséges (n + 3)-ra is.

Tekintsiink az 1, 2, 3, .. ., n természetes szamok a feladatnak megfelels csoportjait. Ha az 1-et kivessziik csoportjabol
és helyére az n+ 3 szamot tessziik, tovabba majd az 1-et és vele az (n+ 1)-et egy masik csoportba helyezziik el, végiil a
fennmarado csoportba n + 2 keriil, akkor mindharom csoportban n 4 2-vel né a szamok Osszege, az egyes csoportokba
tartozo szamok Osszege tehat tovabbra is egyenls. Osszefoglalva: a kivant csoportositas akkor és csak akkor lehetséges,
ha n = 3k, vagy n = 3k — 1, ahol k > 2 egész szam.
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