1. Jeloljiik a ¢ szog cstcsat P-vel, és a szampélda AB = 2- CD 6sszefiiggésére gondolva, valasszuk agy a bettizést,
hogy PD < PA legyen, igy a konvexség alapjan PC < PB is teljesiil. (Lényegében azonos a meggondolas a PD > PA
kiindulasbol is.) Eszerint a PDC haromszog benne van a PAB haromszogben, a szogfelezskre tekintettel M a PAB
haromszogbe beirt kor kézéppontja, N pedig a PDC haromszdg DC' oldalahoz hozzairt kiils6 érintd kor kdzéppontja,
tehat mindketts rajta van a haromszogek kozos P csicsandl levs szog felezdjén, és MN = |PM — PN|.
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Jeloljiik M-nek és N-nek a kozos PA oldalegyenesen levé vetiiletét, az emlitett korok érintési pontjat M'-vel, ill.

N'-vel, ekkor
M'N' _ |PM' — PN'|
cosp/2  cosp/2
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és itt — mint az érintési pontokig terjeds oldalszakaszokra ismeretes —
1 1
PM' = 5(PA +PB— AB) = 5(PD + DA+ PC+ CB — AB),
1
PN' = 5(PD + PC+CD),

ennélfogva

1
MN = ——.|(DA+CB) — (AB — CD)|.
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Eredményiinknek az a specidlis esete, amikor M és N egybeesik, M N = 0, vagyis egyenld tavolsagra vannak az
ABCD négyszog mindegyik oldalatol éppen azonos az ABCD-be beirt kor létezésének ismert sziikséges feltételével
(ami — mint sokan tudjak — egyszersmind elegendd feltétel is).

2. A szampéldaban elGszor azt az esetet vessziik, ha ¢ hegyesszog, vagyis

1 1,4
cosp = +0,96; ekkor cos% =+ y — +ﬁ’
és

2
MN = %m 4100 — 70 — 35 = 252 ~ 35 egység.

)

Ha viszont -t tompaszognek probaljuk venni:

v 02

cosp = —0,96, akkor cos—- = —,

4 2R
ebbsl MN = 175V2 ~ 2475 adodik, és ez lehetetlen, hiszen négyszogiink AC' atloja kisebb, mint az AD + DC = 110

és az AB+ BC = 170 6sszegek kisebbike, azaz mint 110, és a BD 4tl6 kisebb, mint DA+ AB = 145 és BC+CD =135
kisebbike, 135, tehat négyszogiink nem tartalmazhat 110 és 135 nagyobbikanal hosszabb szakaszt.

Megjegyzés. Csekély tobbletszamitassal az is adodik, hogy négyszogiink trapéz, a C'D oldal a PAB héaromszognek
B A-val parhuzamos kozépvonala. Eljuthatunk erre ugy, hogy azt az eljarast kovetjiik szamitéssal, ahogyan adatainkbol
és a 0° < ¢ < 90° mellékfeltevésbdl az ABC'D négyszoget szerkesztenénk (DA eltoldsa a C A’ helyzetbe, BCA’
haromszog, BA' A haromszog az oldalaibol, és A'C' eltolasa AD-be; ezittal BA' + A’A = BA-nak adodik). A PAB
haromszog hasonlé a 2028. feladatban vizsgélt haromszoghdz (KOMAL 53. kot. (1976) 123. old.).



