Erdemes a feladatot altalanosan igazolni. Legyen a feladat az, hogy n tabor kozott (n > 2) akarunk uthalozatot
épiteni. El6irunk uq, us,...,u, pozitiv egész szamokat ugy, hogy

U tus+...+u, =2-n—2.

Megmutatjuk, hogy van olyan uthalozat, ami eleget tesz az a) és b) feltételnek, és a T; taborbdl u; at indul ki
(i=1, 2, ..., n). A kittizott feladat az n = 51-hez tartozo specilis esete az altalanos feladatnak.

Az allitast n-re vonatkozo teljes indukcioval igazoljuk. n = 2-re az allitas igaz, mert ekkor csak az u; = ug =1
szamokat irhatjuk els, és a Th-et Ta-vel 6sszekots egyetlen uthol allo uthalozat eleget tesz az a) és b) feltételeknek.

Tegyiik fel, hogy n > 2-re igaz az éllitas és mutassuk meg, hogy ebbdl kovetkezik, hogy (n+1)-re is fennéall. Legyenek
U1, ..., Upy1 tetszéleges pozitiv egész szamok, tgy hogy az Osszegiik 2n legyen. Akkor van kozottiik olyan, amelyik
1, mert ha mindegyik 1-nél nagyobb, akkor mindegyik legalabb 2, tehat Gsszegiik legalabb 2n + 2, ami nem lehet. Van
koztiik olyan is, ami 1-nél nagyobb, mert ha mindegyik 1 lenne, akkor 6sszegiik n + 1 lenne, ami n > 2 mellett 2n-nél
kisebb. Vélasszunk ki egy ui = 1 szdmot és egy u; > 1-et. Az uq, ..., Upy1, szdmok koziil hagyjuk el ug-t és u; helyett
irjunk (u; — 1)-et. Igy n pozitiv egész szdmot kapunk, amelyeknek dsszege 2n — 2. Az indukcios feltevés szerint ezekhez
van az a) és b) feltételeknek eleget tevs uthalozat. Adjunk meg egy ilyent és ezt egészitsiik ki a Ty taborbol a T;-be
vezets egyetlen uttal. Az n+ 1 tabort 6sszekots, igy kapott uthalozat nyilvanvaldan teljesiti azt a feltételt, hogy T;-bdl
u; ut indul ki (i =1, 2, ..., n). Eleget tesz az a) feltételnek is, mert egy ennek megfelels uthalozatot egészitettiink ki
egyetlen olyan tuttal, amelyik két tabort kot Gssze és mas tabort nem érint. Uthalézatunk eleget tesz a b) feltételnek
is, mert barmely két T-t6l kiilonb6zs tabort valasztunk is ki, az egyikbdl a mésikba pontosan egyféleképpen lehetett
eljutni, s ezen a Tj-bol Tj-be vezets at felvétele nyilvan nem valtoztat. T-bol is pontosan egyféleképpen juthatunk el
barmely masik taborba gy, hogy Tj-bdl el6szor Tj-be megylink és, — ha a masik kivalasztott tabor nem T, akkor —
T;-b6l a masik taborba vezetd egyetlen utvonalon megyiink tovabb.

Megjegyzés. Ha a taborokat pontokkal szemléltetjiik, az Osszekots utakat pedig a pontokat Osszekotd vonalakkal,
akkor egy grafot kapunk. A feladat a) és b) feltételeinek eleget tevd grafokat a grafelméletben faknak nevezik. Errdl a
témarol Rényi Alfréd most megjelent ,Naplo az informécidelméletrsl” cimi kotetében érdekes cikk taldlhato a 164-185.
oldalakon ,,A fak matematikai elmélete” cimmel.



