(1) min (f(a), f(b)) < f(z) < max (f(a), f(b))

Megmutatjuk, hogy kovetkezik. Legyen v tetszGleges valos szam, és mondjuk azt, hogy az x # v szam kicsi, ha
f(z) < f(v), és nagy, ha f(x) > f(v). Az nem lehet, hogy f(z) = f(v) legyen, hiszen akkor egyetlen x, v kozti u-ban
sem tudnank f(u)-nak megfelel értéket talalni. Az sem lehet, hogy a v-nél kisebb szamok kozott kicsik is, nagyok is
legyenek. Ha ugyanis az x1 < v, 9 < v szdmok kiilonb6z6 tipustak volnanak, valasszuk a-nak koziiliik a kisebbiket,
b-nek v-t, és z-nek x1, zo kozil a masikat. Ebben a szereposztasban nem teljesiilhet (1), mert most nem f(z) esik
f(a), f(b) kozé, hanem f(b) az f(a), f(x) kozé.

Hasonléan kapjuk, hogy egyformék a v-nél nagyobb szamok is. Nem lehetnek azonban ugyanolyan tipusiak, mint
a v-nél kisebbek. Ha ugyanis az a, b szamok egyformak volnanak (vagy mindketts kicsi, vagy mindketts nagy volna),
és kozrefognak v-t, f(a), f(b) nem foghatna kozre f(v)-t. Nevezziik a v-t nov6 szamnak, ha a nala kisebbek kicsik, és
a nala nagyobbak nagyok, és fogyonak, ha a kisebbek nagyok, és a nagyobbak kicsik.

Tudjuk méar, hogy minden szam vagy névé, vagy fogyd. Megmutatjuk, hogy eszerint az osztalyozés szerint a szamok
egyformak. Ha ugyanis a v; < ve szamok nem volnanak egyformak, sem f(v1) < f(v2) nem lehetne, (mert akkor v;
is, vo is n6v6 volna), sem f(v1) > f(v2) nem lehetne, (mert igy mindketts fogyo volna). Nyilvan f(v1) = f(v2) sem
lehet, tehat a szamok valoban egyformak. Ha mind névé, f is névé, ha pedig mind fogyo, f is fogyo. Allitasunkat ezzel
bebizonyitottuk.



