(1) 22 +4y® + 8y + 4 < 4a.

I. megoldas. Tegyiik fel, hogy p olyan szam, amelyhez van olyan x, y, hogy p = x +y és az x, y szamok kielégitik az
(1) egyenlttlenséget. Ekkor (1)-ben y helyére (p — x)-et helyettesitve, a kapott

(2) 522 —4(2p+3)x +4(p* +2p+1) <0

egyenl6tlenségnek van megoldasa z-re. A (2) egyenlGtlenség bal oldalan allo, z-ben masodfokd polinomnak tehat a
diszkrimindnsa nem negativ. Ebbdl p-re a kovetkezs feltételt kapjuk:

(3) —p*+2p+4>0.

Mivel a (3) egyenl6tlenség bal oldalan all6 méasodfoka polinomban p? egyiitthatoja negativ, p értéke a polinom két
gyo6ke kozott lehet (beleértve a gyokoket is):

(4) 1-vV5<p<1+5.

Megmutatjuk, hogy a (4) egyenlStlenséget kielégité barmelyik p szam megoldasa e feladatnak. Ha ugyanis p eleget
tesz e (4) egyenlGtlenségnek, akkor kielégiti (3)-at is. Ebbdl viszont kévetkezik, hogy van olyan x, amelyik kielégiti a
(2) egyenlttlenséget. Egy ilyen x és az y = p — x szampér viszont eleget tesz az (1) egyenlGtlenségnek is.

A feladat feltételeit tehat a (4) egyenlGtlenséget kielégits p szamok és csak ezek teljesitik.

II. megoldas. Az (1) egyenlGtlenséget a z = 2y helyettesitéssel
(5) (z—2°+(2+2)°<4

alakra hozhatjuk. Az (5) egyenl6tlenséget kielégits (z; z) koordinataja pontok a sikon a (2; —2) kdzéppontt 2 sugart
korvonalon és a kor belsejében vannak.




Azok az (x; z) koordinataju pontok, amelyek a p = = + y egyenlSségnek megfelels p = x + z/2 egyenlGséget
kielégitik, a sikon a

(6) z=—2x+2p

egyenesen vannak.
A feladatot ennek alapjan tgy is megfogalmazhatjuk, hogy adjuk meg mindazokat a p értékeket, amelyekre a (6)
egyenleti egyenesnek az (5) egyenl6tlenséggel jellemzett korlemezzel van kézos pontja.
A (6) egyenletl egyenesek parhuzamosak. Keressiik ki ezek koziil a kor két érintgjét — ezeknek még van kozos
pontjuk a korlemezzel —, a feladat megoldasat a két parhuzamos érint6hoz tartozé p értékek kozotti p szamok adjak.
Az
(z—2°+(2+2)°<4

kor —2 meredekségi érint6i egyszerti szamolassal meghatarozhatok, az ezekhez tartozé p értékek: p; = 1 — V5 és
p2 =1+ V5. A feladat megoldasat tehat az

1-V5<p<1++5

egyenl6tlenséget kielégité p szamok adjak.
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