I. megoldas. Egy szerencsés Gtlettel nagyon kozel jutunk a megoldashoz. Tiikrozziik a szokisosan betlzott ABC
héromszoget (AB = ¢ stb.) a «y szdg CF felezGjére az A’ B'C helyzetbe (1. abra).
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Ekkor a szdgfelezs tétele szerint az AB oldal két darabjara FA : FB =b:a = 3 : 4, tehat AF = A'F = 3 és
FB = 4 egység, masrészt AB=a—b=>5.

Most mar csak azt kell észrevenniink, hogy az A’ BF haromszog derékszogt — az tn. egyiptomi haromszog —, tehat

a kiils6 szog tétele alapjan

FACa4=a=90°+8==(a+B+7)+5,
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2
amibdl csekély atrendezéssel a sejtett egyenlGség adodik.
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II. megoldas. Konnyen észrevessziik a 3, 4, 5 pitagoraszi szaAmharmas, illetve 3k, 4k, 5k oldalakkal bir6 derék-
sz0gd haromszogek jelenlétét, ha — mint természetes — mi is elkezdjik a szogek kiszamitasat:
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azonban az egyszerd eredmény lattan, de féleg a kérdés lényegének megfelelGen — nem nyilunk hozza a csupéan kozelits
értékeket tartalmazoé trigonometriai tablazatokhoz.
Szamitasunkbol elég annyit kiolvasni: o tompaszog, 5 hegyesszog, masrészt

cos? a 4 cos? B = cos? (180 — a) + sin?(90° — ) = 1,
tehat 180° — o = 90° — 3. Innen az I. megoldas befejezése szerint kovetkezik az allités.

Megjegyzések. 1. Kissé méas befejezés az, hogy a CCy magassig kozos befogoja a ACCy és CBCy egyméshoz
hasonlé derékszogi haromszogeknek, de a hasonlésagban C'Cy nem az énmaga megfelelGje. E két haromszog a 3, 4 és
5 oldalakkal biré haromszognek b : 5 = 3-szoros, ill. a : 5 = 4-szeres nagyitasaval adodik.

2. Azt is latni az 1. megjegyzésbdl, hogy az igazolt szog-Osszefiiggés érvényes minden olyan haromszoégben, amely

a leirt modon Aall el6 egy hasonl6 derékszogi haromszogparbol. Legyenek egy derékszogi haromszog oldalai z < y < 2z
(2. abra).




Tovabba y/x = k(> 1); ekkor a kx = y, ky, kz (> z) oldalakkal szerkesztett haromszoghdl levagva az y, =, z
oldala héaromszoget, a marado (z, ky — x, kz oldald) haromszog két szogének kiilonbsége 90°, és ekkor

(90° + 6) = 35 + [(90° — §) — 8] .

A tetszetGs kapcsolatban tehat nem az o — 38 — v = 0 egész egyiitthatds Osszefiiggés az érdekes, hanem hogy
egyidejden az oldalak is egész szdmok. De még ilyet is tetsz6leges szamban képezhetiink.



