A metsz6 S sikkal szemben tdmasztott kovetelmény teljesithetd, elég, ha S nem megy 4t a tetraédernek egyik
csticsan sem. Jeloljiik S-nek az XY éllel val6 metszéspontjat T,-nal és fussa be X és Y egymastol kiilonbozéen az
A, B, C, D cstcsokat (1. abra).

Trividlisan igaz az allitas, ha a T, metszéspontok kozt van olyan 3, amelyek egy derékszogd haromszog cstcsai,
hiszen ebben a magassagpont maga a derékszog cstcsa, és ezt az egybeesést a feladat nem zéarja ki. Megmutatjuk,
hogy a Ty TupTeq haromszogben Ty, .-nél derékszog van.

Valoban, az AC'D sik meréleges a téglatest révén az AC B sikra, a folvétel révén S-re, tehat az AC'D sik meréleges
e két sik kozos egyenesére, amin pedig rajta van Tye és Tyup. 1gy a Tue Ty egyenesre merdlegesen all az ACD siknak
minden egyenese, az S-sel valo T,. Tnq metszésvonala is; ezzel bebizonyitottuk allitasunkat. (S6t tobbet kaptunk: a
derékszog csucsat tovibb megtartva, Tyq helyett irhatjuk T.4-t, valamint ettdl fiiggetleniil Ty, helyett Tp.-t, tehét
H-b6l 2 - 2 = 4 olyan derékszogi haromszog is kivalaszthato, melyben a derékszog cstucsa Tgc.)

Megjegyzések. 1. Konnyd a fentiek alapjan belatni, hogy teljesithetd a feladat kovetelménye a H-bol vett nem
derékszogl haromszoggel is. Az A, B, C, D bett helyére rendre D-t, C-t, B-t, A-t irva, S megvélasztasa is, folteveé-
seink is érvényesek maradnak, és eredményiinket most igy mondjuk ki: a Ty, pontban a Ty,Th, és Ty.Tep egyenesek
merdlegesen metszik egymast (2. abra, Ty, természetesen azonos T,,-nal).
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Ez pedig az el6bbivel egyiitt azt jelenti, hogy a TyqTp.Trq hiromszog magassagpontja (amit mar két magassagvonal
meghataroz) a Ty, pont. Ez igazolja ujabb allitasunkat. — Es mivel ismert tény, hogy egy nem derékszogti haromszog



béarmelyik cstucsa helyére a magassagpontot cserélve, az 4j hdromszog magassagpontja azonos a kicserélt cstuccsal, azt
latjuk, hogy Ty, Toe, Teq és Ty, koziil barmelyik harom pont megfelel haromszoget alkot.

2. Nem hasznaltuk fel, hogy AB, BC, CD hossza kiilonb6zs; ez a feltétel csak a jelolés kényelmes kialakitéasa
kedveéeért keriilt a feladat szovegébe.



