Barmelyik tekintett harmadol6 egyenes a haromszdg belsejében metszi a masik két csicsbol induld két-két har-
madolét. Igy egy kiszemelt cstcsbol induld két harmadolén 2 - 2 - 2 = 8 metszéspontot taldlunk — hacsak ezek mind
kiilonbozék. Mind a harom cstcsboél kiilon-kiilon kiindulva, igy 3 - 8 metszéspontot szamlalunk, de ezzel mindegyiket
2-szer vettiik tekintetbe, tehdt a pontok szama legfeljebb 12.

Bebizonyitjuk, hogy minden haromszogben létre is jon ez a 12 metszéspont. Elég ehhez tekinteni az ABC haromszog
AA; szogharmadolojabol (CAA;<« = 2- BAA1<) a BBy és BBs harmadolokkal (ABB1<t = 2 - CBB1<, CBBa< =
2- ABBy<) kimetszett My, My metszéspontokat, és megmutatni, hogy sem M;C, sem MsC nem harmadolja az ACB
szoget hiszen a csicsok kell§ atbetiizésével ez a bizonyitas minden metszéspontra atvihets.

A

B Q Q A T oC

Jeloljik az ABM,; haromszog koré irt kor atmérdjét d;-vel, M;-nek AC-n, BC-n lev§ vetiiletét Pj-vel, Q;-vel
(i =1, 2). Ekkor
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Ha M;C harmadolna a C-nél levs vy szoget, ez csak ugy lehetne, hogy ACM; < = 2+ BC'M;< mert — a szogfelezk
k6zos pontjat O-val jelolve — My az O BC haromszogben van, hiszen AA; a BAO, BB pedig a CBO szogtartomanyban

halad. Feltéve tehat, hogy BOM; < = 2,
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lenne, vagyis

(1) cos% :2cos%cos§.

Ez azonban nem allhat fenn, a jobb oldal mindig nagyobb a bal oldalnal, ugyanis igy alakithato:

cosa;ﬂ+cosa;ﬂ :cosagﬂ+cos(60°—%) =
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cos% + [cosa;ﬂ — cos (60O + %)} ,
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és itt a nagy zarojel pozitiv, hiszen a cosinusfiiggvény a (0°,180°) intervallumban szigortan monoton fogyo6 és

=B 600 < 60° + 2L < 180°.
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Hasonl6 szamitéassal
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és ennek — ha M5C harmadolné ~-t — ismét vagy 2 cos %—mal vagy ennek reciprokaval kellene egyenlének lennie — és

mindkét foltevés alkalmas atbetiizéssel (1)-re vezetne.
Ezzel az allitast bebizonyitottuk.



